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Istorie Varianta 1

BAREM DE EVALUARE $I DE NOTARE

Filiera teoretica, profil umanist, toate specializarile; Filiera vocationala - profil artistic, toate specializarile; - profil sportiv,
toate specializarile; - profil pedagogic, specializarile: bibliotecar-documentarist, instructor-animator, instructor pentru
activitati extrascolare, pedagog scolar, educator-puericultor; - profil teologic, toate specializarile.

» Se puncteaza orice modalitate de rezolvare corecta a cerintelor.

* Nu se acorda punctaje intermediare, altele decat cele precizate explicit in barem. Nu
se acorda fractiuni de punct.

+ Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impartirea la zece a
punctajului total acordat pentru lucrare.

SUBIECTUL | (30 de puncte)

1. 2 puncte pentru raspunsul: Transilvania Se puncteaza orice mod de redactare a raspunsului
corect (prin precizare/mentionare sau in enunt).

2. 2 puncte pentru oricare dintre raspunsurile: /i s-a ingradit politica externa, domnii Tarii Roméanesti
si Moldovei sustin o politica antiotomana etc. Se puncteaza orice mod de redactare a raspunsului
corect (prin citat din sursa/mentionare sau in enunt).

3. céte 3 puncte pentru oricare doua dintre raspunsurile: Tara Roméneasca, Moldova, Imperiul
Otoman/Poarta Se puncteaza orice mod de redactare a raspunsului corect (prin precizare/mentionare
sau in enunt). (3px2=6p)

4. 3 puncte pentru scrierea literei A

5. 7 puncte pentru scrierea oricarei relatii cauza-efect stabilite intre doua informatii selectate din sursa

B, precizand rolul fiecareia dintre aceste informatii (cauzd, respectiv efect)
Exemple: cauza: In acelasi context, pozitia Principatului intre otomani si Habsburgi conferea, din
punct de vedere militar si strategic, un considerabil avantaj pentru cel care il controla si efect: Prin
urmare, stapanirea noului Principat autonom a constituit o preocupare constanta a politicii externe
a celor doua imperii. SAU cauza: datoritd faptului cd, dupd epoca sultanului Stleyman, Imperiul
Otoman a intrat intr-o faza stationara si efect: Habsburgii vor relua disputa etc.

6. cate 1 punct pentru mentionarea oricaror alte doua fapte istorice la care participa romanii in
secolul al XVI-lea, Tn afara celor precizate in sursele Asi B (1px2=2p)
Exemple: aderarea la Liga Sfanta, Lupta de la Giurgiu, Tratatul de la Manastirea Dealu etc.
céate 2 puncte pentru prezentarea fiecarui fapt istoric mentionat - o scurta expunere in care sunt
precizate doua informatii referitoare la faptul istoric (2px2=4p)

7. 4 puncte pentru mentionarea oricarei asemanari intre doua actiuni desfasurate de romani in
relatiile internationale din secolele al XVll-lea — al XVIlI-lea Exemple: au caracter antiotoman,
colaborarea cu state crestine etc. Se puncteaza orice mod de redactare a raspunsului corect (prin
precizare/mentionare sau in enunt).

SUBIECTUL al Il — lea (30 de puncte)

1. 2 puncte pentru raspunsul: Al. I. Cuza Se puncteaza orice mod de redactare a raspunsului
corect (prin precizare/mentionare sau in enunt).

2. 2 puncte pentru raspunsul: al XIX-lea Se puncteaza orice mod de redactare a raspunsului
corect (prin precizare/mentionare sau in enunt).

3. 3 puncte pentru oricare dintre raspunsurile: Franta, Anglia
3 puncte pentru mentionarea oricarei decizii adoptate in cadrul acestui eveniment, precizate n
sursa data Exemple: Franta renunta s& mai sustind unirea deplind a Principatelor sub un print
strdin, Anglia a fost de acord cu anularea alegerilor falsificate din Moldova etc. Se puncteaza
orice mod de redactare a raspunsului corect (prin citat din sursa/mentionare sau in enunt).

4. cate 3 puncte pentru mentionarea, din sursa data, a oricaror doua informatii referitoare la
Adunérile ad-hoc (3px2=6p)
Exemple: In luna octombrie 1857, s-au deschis la Bucuresti si lasi cele doud Adunéri ad-hoc;
aveau prerogative limitate; Adunérile ad-hoc au votat declaratii de unire a Moldovei cu Tara
Romaneasca etc. Se puncteaza orice mod de redactare a raspunsului corect (prin citat din
sursa/mentionare sau in enunt).
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5. 4 puncte pentru formularea, pe baza sursei date, a oricarui punct de vedere referitor la
Conventia de la Paris
cate 3 puncte pentru selectarea, din sursa data, a oricaror doua informatii care sustin punctul
de vedere formulat (3px2=6p)
Exemple: Conventia de la Paris stabilea organizarea institutionala a Principatelor Roméne. Informatiile
care sustin punctul de vedere sunt: Conventia prevedea céa noul stat se va numi Principatele Unite
ale Moldovei si Tarii Romanesti, va avea doi domni pdmanteni, douéd capitale, doua guverne si
doua foruri legislative distincte si la Focsani se infiintau o Comisie Centrala si o Inaltd Curte de
Casatie care sa elaboreze legi comune SAU Conventia de la Paris are consecinte politice pentru
Principatele Roméne. Informatiile care sustin punctul de vedere sunt: In conformitate cu
prevederile Conventiei de la Paris, in Principate au fost constituite comisii provizorii [...] avand
sarcina de a asigura formarea adunarilor elective, care urmau sa desemneze cei doi domnitori.
si La Bucuresti, [...] ideea alegerii aceluiasi domnitor — si ca urmare a lipsei de precizie a
Conventiei de la Paris, care nu interzicea explicit alegerea aceleiasi persoane ca domnitor in
cele doud Principate — a cadpdtat sustinere. etc. Punctajul total (10 puncte) sau cel partial (7
puncte) se acorda raspunsului care cuprinde atat punctul de vedere, cat si
informatiile/informatia. Nu se puncteaza doar punctul de vedere sau doar
informatiile/informatia.

6. 4 puncte pentru argumentarea afirmatiei date - prezentarea oricarui fapt istoric relevant (de
exemplu: participarea Romaniei la razboiul ruso-otoman, aderarea Romaniei la Tripla Alianta
etc. ) prin precizarea a doua informatii referitoare la acest fapt si prin utilizarea conectorilor care
exprima cauzalitatea (deoarece, pentru ca etc.) si concluzia (asadar, astfel etc.)

SUBIECTUL al lll — lea (30 de puncte)
Informatia istorica — 24 de puncte distribuite astfel:

- 2 puncte pentru precizarea oricarei actiuni politice desfasurate Tn Romania, in perioada 1946-
1947 (de exemplu: falsificarea rezultatului alegerilor parlamentare, inlaturarea monarhiei
constitutionale etc.)

- cate 3 puncte pentru mentionarea oricaror doua practici politice utilizate in Romania, in perioada
stalinismului (de exemplu: adoptarea Constitutiei din 1948, cenzura, colectivizarea etc.) si a
oricarui aspect referitor la fiecare dintre acestea (de exemplu: legitimeaza regimul totalitar,
prevede constituirea Marii Adunari Nationale etc., incalca drepturile si libertatile cetatenilor, se
redacteaza lista publicatiilor interzise etc., vizeaza desfiintarea proprietatii private Tn mediul rural,
determina represiunea taranilor care se opun colectivizarii etc.) (3px4=12p)

- 2 puncte pentru mentionarea oricarui fapt istoric prin care Roménia participa la relatiile
internationale din perioada Ré&zboiului rece (de exemplu: fondarea Pactului de la Varsovia,
Conferinta de la Helsinki etc.)

3 puncte pentru prezentarea faptului istoric mentionat - o scurta expunere in care sunt precizate
doua informatii referitoare la faptul istoric si se utilizeaza relatia cauza-efect
1 punct pentru precizarea doar a unei informatii referitoare la faptul istoric

- 1 punct pentru formularea oricarui punct de vedere referitor la schimbarea regimului politic din
Romania la sféarsitul secolului al XX-lea (de exemplu: La sfarsitul secolului al XX-lea, prin
schimbarea regimului politic, in Romania se instaureaza democratia.; Schimbarea regimului politic
din Roménia a fost realizata, la sfarsitul secolului al XX-lea, prin actiuni anticomuniste. etc.)

4 puncte pentru sustinerea punctului de vedere formulat printr-un argument istoric — prezentarea
oricarui fapt istoric relevant, prin precizarea a doua informatii referitoare la acest fapt si utilizarea
conectorilor care exprima cauzalitatea (deoarece, pentru cé etc.) si concluzia (asadar, astfel etc.)
Ordonarea si exprimarea ideilor mentionate — 6 puncte distribuite astfel:
- 2 puncte pentru utilizarea limbajului istoric adecvat
1 punct pentru utilizarea partjala a limbajului istoric adecvat
- 1 punct pentru structurarea eseului (introducere - cuprins - concluzie)
- 2 puncte pentru respectarea succesiunii cronologice/logice a faptelor istorice
1 punct pentru respectarea partiala a succesiunii cronologice/logice a faptelor istorice
- 1 punct pentru respectarea limitei de spatiu
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Istorie
Varianta 1

Filiera teoretica, profil umanist, toate specializarile; Filiera vocationala - profil artistic, toate specializarile; - profil sportiv,
toate specializarile; - profil pedagogic, specializarile: bibliotecar-documentarist, instructor-animator, instructor pentru
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» Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
« Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

THEMA | (30 Punkte)
Lesen Sie folgende Quellen aufmerksam durch:
A. .Beginnend mit dem 16. Jahrhundert [...] wurde die osmanische Vorherrschaft immer

bedriickender und die Pflichten dem Sultan gegeniber zahlreicher. [...] Die Kontrolle des
Osmanischen Reiches, das sich Uber die ganze Balkanhalbinsel bis zur Mittleren Donau / Dunarea
Mijlocie erstreckte, steigerte das Gefiihl der Unsicherheit der Vélker aus der Gegend. Die Ruméanen,
die sich des schweren Schicksals der Griechen, Bulgaren, Albaner, Serben, Kroaten, Ungarn usw.
bewusst waren, die unter osmanischer Besatzung standen, setzten den Widerstand trotzdem fort und
bewahrten die Autonomie ihrer Lander. Obwohl sie den Tiirken Tribut zahlten und andere Abgaben
leisteten, obwohl ihre AuBenpolitik eingeschréankt wurde und sie dem Sultan einige ihrer Gebiete
abtreten mussten, bewahrten die Rumanen ihre Staaten mit eigenen Herrschern; den Tlrken war die
dauerhafte Niederlassung und der Grundbesitz es verboten sich dauerhaft in diesen niederzulassen
und Grundbesitz zu haben, die Christen fir den Islam zu gewinnen und Moscheen zu errichten [...]

In den ersten Jahrzehnten des 16. Jahrhunderts flihrten die Firsten der Walachei / Tara
Roméneasca und der Moldau / Moldova eine Politik antiosmanischer Allianzen, obwohl sie lange Zeit
den Tlrken weiterhin Tribut bezahlten. [...] Die Firsten der Moldau, von Petru Rares bis zu lon Voda
und Aron Voda [...] hatten eine aktive antiosmanische Politik, die unter dem Zeichen des bewaffneten
Widerstandes und der blutigen Schlachten stand .” (1. A. Pop, Istoria ilustraté a roménilor pentru tineri)

B. ,Die Umwandlung Siebenblrgens / Transilvania in ein autonomes Firstentum unter der
Vorherrschaft der Pforte [Osmanisches Reich] war firr die Habsburger ein schwerer Schlag, fir die das
wirtschaftliche Potential dieser Provinz eine starke Anziehungskraft hatte. In demselben Kontext
ermdglichte die Lage des Flrstentums zwischen Osmanen und Habsburgern einen bemerkenswerten
militarischen und strategischen Vorteil fiir denjenigen, der das Flrstentum kontrollierte. Folglich war
die Herrschaft Uber das neue autonome Fiirstentum eine konstante Prioritat der AuBenpolitik beider
Imperien. Zur Zeit des Flrsten Johann Sigismund wurde Siebenblirgen zum Schauplatz heftiger
ZusammenstoBe, die nach dem Tod Sileymans des Prachtigen (1566) wieder aufflammten. Die
Habsburger nahmen den Zwist wieder auf, vor allem weil nach der Regierungszeit des Sultans
Siuleyman das Osmanische Reich in eine Phase des Stillstands eingetreten war. [...] Der am 21.
Februar 1568 geschlossene Frieden, mit einer Dauer von acht Jahren, bestétigte die Schwachen der
Osmanen. Der Kaiser behielt das westliche Ungarn, Dalmatien, Kroatien und Slowenien unter seiner
Herrschaft, wahrend Johann Sigismund und die Firsten der Walachei und der Moldau die Kontrolle

Uber die Territorien behielten, die tatsachlich in ihrem Besitz waren.”
(I. A. Pop, T. Nagler, M. Andras, Istoria Transilvaniei)

Lésen Sie ausgehend von diesen Quellen folgende Aufgaben:

1. Nennen Sie das autonome Firstentum aus Quelle B. 2 Punkte
2. Bestimmen Sie, aus Quelle A, eine Information beziiglich der AuBenpolitik der ruméanischen
Flrsten. 2 Punkte
3. Erwahnen Sie zwei geschichtliche Raume, die sowohl in Quelle A als auch in Quelle B genannt
werden. 6 Punkte
4. Schreiben Sie auf das Priifungsblatt den Buchstaben fiir die Quelle, in der behauptet wird, dass
die Balkanvélker unter der Herrschaft der Osmanen standen. 3 Punkte
Proba scrisa la istorie Varianta 1
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5. Schreiben Sie eine Ursache-Folge-Beziehung zwischen zwei Informationen aus der Quelle B.

Bestimmen Sie die Rolle jeder dieser Informationen (Ursache bzw. Folge) 7 Punkte
6. Stellen Sie zwei geschichtliche Ereignisse dar, andere als die in den Quellen A und B
erwahnten, an denen die Ruméanen im 16. Jahrhundert teilnahmen. 6 Punkte
7. Erwahnen Sie eine Ahnlichkeit zwischen zwei Aktionen der Rumanen in den internationalen
Beziehungen des 17.-18. Jahrhunderts. 4 Punkte
THEMAII (30 Punkte)
Lesen Sie folgende Quelle aufmerksam durch:
» Im August 1857 stimmten Napoleon Ill. und die Kénigin Victoria in Osborne einem

Kompromiss in der ruménischen Frage zu: Frankreich verzichtete auf die Idee der vollstandigen
Vereinigung der Firstentiimer / Principatele unter einem fremden Prinzen und England gab sein
Einverstandnis fur die Annulierung der gefélschten Wahlen in der Moldau / Moldova und die
Organisierung von Neuwabhlen. [...]

Im Oktober 1857 wurden in Bukarest / Bucuresti und Jassy / lasi zwei Ad-hoc-Versammlungen /
Adunari ad-hoc einberufen, die [...] jedoch eingeschrénkte Befugnisse hatten. Sie wurden von den
GroBméachten nur daflir geschaffen, die Meinung des rumanischen Volkes zur Vereinigung zu
erfahren. Trotzdem wahlten die Ad-hoc-Versammlungen mit groBer Begeisterung die Vereinigung
der Moldau mit der Walachei / Tara Roméaneasca; es wurden auch der Name des zukinftigen
suverdanen Staates (Rumaénien / Romania) sowie der Wunsch ausgesprochen, eine fremde
Erbdynastie einzusetzen. [...]

Nach Verhandlungen und Kompromissen, [...] wurde 1858 die Pariser Konvention / Conventia
de la Paris unterzeichnet [...]. Die Konvention sah vor, dass der neue Staat den Namen Die
Vereinigten Firstentimer der Moldau und der Walachei / Principatele Unite ale Moldovei si Tarii
Roménesti tragen wird, zwei einheimische Flrsten, zwei Hauptstédte, zwei Regierungen und zwei
legislative Foren haben wird. [...] Die Armeen der beiden Lander befanden sich unter einheitlicher
FUhrung; in Focsani wurden eine Zentralkommission und ein Hoher Gerichtshof gegriindet, die
gemeinsame Gesetze verfassen sollten, welche in Zukunft zu einer legislativen und administrativen
Vereinheitlichung fihren sollten.

Die Konvention verbat nicht ausdricklich die vollstindige Vereinigung, sie Uberlie es dem
ruméanischen Volk, die geeigneteste Ldsung zu finden. [...] GemaB der Vorschriften der Pariser
Konvention wurden in den Flrstentiimern provisorische Kommissionen gegriindet [...], die als
Aufgabe die Grindung der Wahlversammlungen hatten, welche die beiden Fursten bestimmen
sollten [...]. In Jassy, der Hauptstadt der Moldau, wurde Al. |. Cuza einstimmig als Herrscher gewéahlt.
[...] In Bukarest, erhielt die Idee der Wahl desselben Firsten Unterstitzung, auch infolge der
fehlenden Genauigkeit der Pariser Konvention, welche die Wahl derselben Person in beiden

Firstentiimern nicht ausdricklich verbot. [...] Die Folge war die einstimmige Wahl von Al. I. Cuza.”
(I. Bolovan, I. A, Pop, Marea istorie ilustratd a Romaniei si a Republicii Moldova)

Lésen Sie ausgehend von dieser Quelle folgende Aufgaben:

1. Nennen Sie den ruméanischen Firsten aus der Quelle. 2 Punkte
2. Bestimmen Sie das Jahrhundert, auf welches sich die Quelle bezieht. 2 Punkte
3. Erwédhnen Sie einen Staat aus der Quelle, der am Ereignis in Osborne teilggnommen hat, und
einen Beschluss, der dort gefasst wurde. 6 Punkte
4. Erwahnen Sie aus der Quelle zwei Informationen bezliglich der Ad-hoc-Versammlungen.
6 Punkte
5. Formulieren Sie, anhand der Quelle, einen Standpunkt zu der Pariser Konvention. Stiitzen Sie
diesen mit zwei Informationen aus der Quelle. 10 Punkte

6. Argumentieren Sie anhand eines relevanten geschichtlichen Ereignisses die Behauptung, dass
der rumanische Staat in der Zeitspanne 1875-1900 an internationalen Beziehungen teilnahm.
(Bewertet wird die Darstellung eines relevanten geschichtlichen Ereignisses und die
Verwendung der Konnektoren, die Ursache und Schlussfolgerung ausdriicken.) 4 Punkte
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THEMA I (30 Punkte)

Erarbeiten Sie auf etwa zwei Seiten ein Essay Uber Rumanien / Roméania in der Nachkriegszeit.
Beachten Sie dabei Folgendes:
- Die Bestimmung einer politischen Handlung, die in der Zeitspanne 1946-1947 in Rumanien
stattgefunden hat;
- Die Erwahnung zweier politischer MaBnahmen Ruméniens aus der stalinistischen Zeit sowie
je eines Aspekts, der sich darauf bezieht;
- Die Darstellung eines geschichtlichen Ereignisses, durch welches Ruménien wéhrend des
Kalten Krieges an den internationalen Beziehungen teilgenommen hat.
- die Formulierung eines Standpunkts zum Regimewechsel in Rumanien am Ende des 20.
Jahrhunderts. Stitzen Sie diesen mit Hilfe eines geschichtlichen Arguments.
Anmerkung! Benotet wird auch die Verwendung des geeigneten geschichtlichen Wortschatzes, die
Strukturierung des Essays, die Hervorhebung der Beziehung Ursache-Folge, die Erarbeitung des
geschichtlichen Arguments (die Darstellung eines relevanten geschichtlichen Ereignisses und die
Verwendung der Konnektoren, die Kausalitdt und Schlussfolgerung ausdriicken), die Beachtung der
chronologischen/logischen Reihenfolge und die Einhaltung der vorgegebenen Seitenanzahl.
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Varianta 1
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» Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
« Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

l. TETEL (30 pont)
Olvassa el figyelmesen az alabbi forrasokat:

A. ,A XVI. szazad kdzepétdl [...] a tordk fennhatdsag nyomasztobb lett, a szultannak fizetendd
koételezettségek egyre ndvekedtek. [...] A Tordk Birodalom fennhatésaga kiterjedt az egész Balkan-
félszigetre a Duna kozépsd folyasaig, fokozva a régidban él6 népek bizonytalansagi érzését.
Ugyanakkor a romanok ismerve a térok fennhatosag alatt él6 gérdgok, bolgarok, albanok, szerbek,
horvatok, magyarok, stb. nehéz sorsat, folytattak az ellenallast, és megérizték orszagaik autoném
jogallasat. Annak ellenére, hogy adét és ajandékokat fizettek a torokdknek, illetve fokozodott a
kilpolitikajuk, mivel bizonyos terlileteket at kellett adniuk a szultdnnak, a romanok megoérizték
allamaikat sajat uralkoddikkal, a térékoknek tilos volt letelepedni vagy foldet birtokolni ott, tilos volt
attériteni a keresztényeket az iszlam hitre és mecseteket épiteni. [...]

A XVI. szazad elsé évtizedeiben, Havasalféld (Tara Roméneascd) és Moldva (Moldova)
uralkodoi térokellenes politikat folytattak annak ellenére, hogy hosszu ideje a torokok adoéfizetdi voltak.
[...] Olyan moldvai uralkod6k mint Petru Rares, lon Voda és Aron Voda [...] aktiv torokellenes politikat
folytattak fegyveres ellendllassal és véres csatakkal.”

(I. A. Pop, Istoria ilustratd a romanilor pentru tineri)

B. ,Erdély (Transilvania) t6rék [Oszman Birodalom] fennhatdsag alatti 6nallé Fejedelemséggé
alakitasa komoly csapast jelentett a Habsburgoknak, mivel a terllet gazdasagi lehetéségei komoly
vonzerével birtak. Ebben a helyzetben a Fejedelemség oszmanok és Habsburgok kézétti pozicioja,
katonai és stratégiai szempontbdl komoly elényt jelentett annak, aki azt ellenérizte. Kévetkezésként
az Uj autoném Fejedelemség feletti uralom allandé elfoglaltsagot jelentett a két birodalom kilpolitikaja
szamara. Janos Zsigmond idészakéban, Nagy Szulejman szultdn halala utan (1566) Erdély komoly
Osszecsapasok szintere lett. A Habsburgok Ujra felvették a harcot, mivel Szulejman szultan uralkodasa
utan az Oszman Birodalom egy stagnalasi idészakba lépett. [...] Az 1568. februar 21-én nyolc évre
alairt béke kiemelte a térokék gyenge pontjait. A csaszar ellenérzése alatt maradt Magyarorszag
nyugati része, Dalmécia, Horvatorszag és Szlovénia, ugyanakkor Janos Zsigmond, Havasalféld és

Moldva uralkodéi is megtarthatték azokat a terlleteket, amelyek ellenérzésik alatt voltak.”
(I. A. Pop, T. N&gler, M. Andrés, Istoria Transilvaniei)

Valaszoljon a forrasok alapjan az alabbi kévetelményekre:

1. Nevezze meg a B forrasban megjelend 6nall6 fejedelemseéget! 2 pont
2. lIrjon ki az A forrasbol egy, a roman uralkodok kilpolitikajara vonatkozé informaciot! 2 pont
3. Nevezzen meg két olyan térténelmi térséget, amely az A és a B forrasban is el6fordul! 6 pont
4. Irja ki a vizsgalapra annak a forrasnak a betijelét, amely azt tamasztja ala, hogy a balkani népek
torok fennhatosag alatt éltek! 3 pont
5. Irjon ki a vizsgalapra az B forrasbdl két olyan informaciot, amelyek kdzétt ok-okozati 6sszefliggés
van, és emelje ki mindkét informacié szerepét (ok, illetve okozat)! 7 pont
6. Mutasson be két olyan térténelmi eseményt a XVI. szazadbol, amelyekben a romanok részt
vettek, masokat, mint amelyekre az A és a B forrasok vonatkoznak! 6 pont

7. Hatarozzon meg egy hasonlésagot két olyan tevékenység kozo6tt, amely a nemzetkdzi
kapcsolatokra vonatkozik, és amelyben részt vettek a romanok a XVII-XVIII. szazadokban!
4 pont
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I. TETEL (30 pont)
Olvassa el figyelmesen az alabbi forrast:

»1857 augusztusaban, Osborne-ban, Ill. Napdéleon és Viktéria kiralyné megegyezésre jutottak
a roman kérdést illetéen: Franciaorszag lemond a Fejedelemségek idegen uralkodo alatti teljes
egyesulésérdél, mig Anglia beleegyezett a Moldvaban (Moldova) meghamisitott valasztasok
eredményének eltérlésébe és Ujak megszervezésébe.

1857 oktéberében Bukarestben (Bucuresti) és lasiban (/asi) megnyitottdk a két ad-hoc gydlést,
amelyeknek [...] korlatozott jogkére volt. Ezeket a nagyhatalmak hoztak létre azzal a céllal, hogy
kikérjék a romanok véleményét az egyesilésrél. Ugyanakkor az ad-hoc gyllések lelkesen
megszavaztdk Moldva és Havasalfdld (Tara Romdaneascd) egyesulésének nyilatkozatait,
elérevetitve a létrehozand6 6nall6é allam nevét is: Romania (Romania), valamint annak 6hajat, hogy
egy kilféldi szarmazasu uralkodé alatt megteremtett 6rdkletes uralom alakuljon ki. [...]

Targyalasok és kompromisszumok utén, [...] 1858-ban alairtédk a Parizsi konvenciét (Conventia
de la Paris) [...]. A konvenci6 el6irta, hogy az Uj allamnak Moldva és Havasalféld Egyesiilt
Fejedelemségek (Principatele Unite ale Moldovei si Tarii Romdnesti) lesz a neve, két hazai
uralkoddja, két févarosa, két kormanya és két kilonallé térvényhozasa lesz. [...] A két allam
hadserege egységes vezetés ala kerult és Focsaniban (Focsani) létrehoztak a Kézponti Bizottsagot
és a Legfels6bb Semmitészéket, amelyeknek feladata, hogy kézds térvényeket alkosson meg, és a
jovbben egységesitse a térvényhozast és a kdzigazgatast. A konvencié nem tiltotta kézvetlen modon
a teljes egyesiilést, és meghagyta a roman nép szamara annak a lehetéségét, hogy megtaldlja a
leginkabb megfelel6 megoldast. [...] A Parizsi konvencié el6irasainak megfeleléen a
Fejedelemségekben ideiglenes bizottsagokat hoztak létre [...] azzal a feladattal, hogy biztositsak a
valasztéi gytlések megalakuldsat, amelyeknek feladata két uralkodét jeléljenek. [...] lasiban, Moldva
févarosaban, a jelenlevé kuildéttek egyhangian Al. |I. Cuzat valasztottak uralkodénak. [...]
Bukarestben, [...] ugyanannak a személynek a megvalasztdsanak a gondolata — annak
kdvetkeztében, hogy a Parizsi konvencié nem tiltotta direkt mdédon ugyanazon személy uralkodéva
valasztasat a két Fejedelmeségben — tamogatékra lelt [...]. A kdvetkezmény Al. I. Cuza egyhangu
megvalasztasa volt.”

(. Bolovan, I. A, Pop, Marea istorie ilustratd a Romaniei si a Republicii Moldova)

A forrasbdl kiindulva valaszoljon az alabbi kévetelményekre:

1. Nevezze meg a forrasban emlitett roméan uralkodét! 2 pont
2. Pontositsa a szazadot, amelyre az adott forras vonatkozik! 2 pont
3. Nevezzen meg a forras alapjan egy, az Osborne-i eseményben érintett allamot és egy doéntést,

amelyet az esemény keretében hoztak! 6 pont
4. Nevezzen meg a forras alapjan két informaciét az ad-hoc gyilésekre vonatkozéan! 6 pont
5. Fejtse ki véleményét az adott forrasbdl kiindulva a Parizsi konvenciéval kapcsolatosan, és

tamassza ala a fenti forrasbol vett két informéacioval! 10 pont

6. Erveljen egy megfelel6 térténelmi tény bemutatasaval azon kijelentés mellett, miszerint a
romanok részt vettek az 1875-1900 k6zbtti nemzetkdzi kapcesolatokban! (Pontot ér a megfeleld
térténelmi tény bemutatasa, valamint az ok-okozatisagot és a kdvetkeztetést kifejezé szavak
hasznélata.) 4 pont

. TETEL (30 pont)

irion egy megkézelitsleg két oldalas esszét a masodik vilaghabord utani Romaniardl,
figyelembe véve az aldbbi szempontokat:
- nevezzen meg egy olyan eseményt, amely Romaniaban zajlott 1946-1947 kdzott;
- nevezzen meg két Romaniaban alkalmazott politikai gyakorlatot a sztalinizmus korszakaban,
és ezek egy-egy sajatossagat;
- mutasson be egy olyan térténelmi eseményt, amely altal Romania részese volt a
nemzetkdzi kapcsolatoknak a hideghaboru korszakaban;
- fejtse ki véleményét a roman politikai rendszer megvéltozaséaval kapcsolatosan a XX. szzad
végén, és tamassza ezt ala egy torténelmi érvvel!
Figyelem! Pontot ér a megfelel6 térténelmi nyelvezet haszndlata, az esszé felépitése, az ok-okozati
osszefiiggések kiemelése, a térténelmi érv kidolgozasa (megfeleld torténelmi tény bemutatasa, az ok-
okozatisagot és a kovetkeztetést kifejez6 szavak hasznalata), a torténelmi események megfeleld
idérendi/logikai sorrendjének, valamint a terjedelmi kévetelményeknek a betartasa is.
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SUBIECTUL | (30 de puncte)

Cititi, cu atentie, sursele de mai jos:

A. ,De la jumatatea secolului al XVI-lea [...] suzeranitatea otomana devine mai apasatoare, iar
obligatiile fata de sultan sporesc. [...] Controlul Imperiului Otoman, extins in toata Peninsula Balcanica
pana la Dunarea Mijlocie, sporea sentimentul de nesiguranta al popoarelor din aceasta regiune. Totusi,
romanii, constienti de soarta grea a grecilor, bulgarilor, albanezilor, séarbilor, croatilor, ungurilor etc.,
ocupati de otomani, au continuat rezistenta si au mentinut statutul de autonomie a tarilor lor. Desi au
platit tribut si alte dari turcilor, desi li s-a ingradit politica externa, trebuind sa cedeze sultanului unele
dintre teritoriile lor, romanii si-au mentinut statele cu domni proprii, turcilor fiindu-le interzis sa se aseze
stabil in ele si sa aiba pamanturi acolo, sa faca politica de atragere la islam a crestinilor si sa cladeasca
moschei. [...]

In primele decenii ale secolului al XVI-lea, domnii Tarii Roméanesti si Moldovei au dus o politica
de aliante antiotomane, desi continuau lungi perioade de timp sa plateasca tribut turcilor. [...] Domnii
Moldovei, de la Petru Rares pana la lon Voda si Aron Voda [...] au avut o politica antiotomana activa,
cu rezistente armate si cu batalii sngeroase.” (1. A. Pop, Istoria ilustraté a roménilor pentru tineri)

B. ,Transformarea Transilvaniei in Principat autonom sub suzeranitatea Portii [Imperiul
Otoman] a insemnat o grea lovitura data Habsburgilor, pentru care potentialul economic al acestei
provincii reprezenta o puternica atractie. In acelasi context, pozitia Principatului intre otomani si
Habsburgi conferea, din punct de vedere militar si strategic, un considerabil avantaj pentru cel care il
controla. Prin urmare, stapénirea noului Principat autonom a constituit o preocupare constanta a
politicii externe a celor doua imperii. In timpul principelui loan Sigismund, Transilvania a devenit teatrul
unor confruntari acerbe, care s-au redeschis dupa moartea sultanului Sileyman Magnificul (1566).
Habsburgii vor relua disputa, mai ales datorita faptului ca, dupa epoca sultanului SGleyman, Imperiul
Otoman a intrat intr-o faza stationara. [...] Pacea incheiaté la 21 februarie 1568, cu o durata de 8 ani,
confirma slabiciunile otomane. Imparatul pastra in stapanirea sa Ungaria apuseana, Dalmatia, Croatia
si Slovenia, in timp ce loan Sigismund si domnitorii Tarii Romanesti si Moldovei isi mentineau controlul
asupra teritoriilor aflate efectiv in posesia lor.” (I. A. Pop, T. Nagler, M. Andrés, Istoria Transilvaniei)

Pornind de la aceste surse, raspundeti la urmatoarele cerinte:

1. Numiti Principatul autonom precizat in sursa B. 2 puncte
2. Precizatj, din sursa A, o informatie referitoare la politica externa a domnilor roméni. 2 puncte
3. Mentionati doua spatii istorice la care se refera atat sursa A, cét si sursa B. 6 puncte
4. Scriefi, pe foaia de examen, litera corespunzatoare sursei care sustine ca popoarele balcanice
sunt ocupate de otomani. 3 puncte
5. Scrieti o relatie cauza-efect stabilita intre doua informatii selectate din sursa B, precizand rolul
fiecareia dintre aceste informatji (cauza, respectiv efect). 7 puncte
6. Prezentafi alte doua fapte istorice la care participa romanii in secolul al XVl-lea, in afara celor
precizate in sursele A si B. 6 puncte
7. Mentionati o asemanare intre doua actiuni desfasurate de roméni in relatiile internationale
din secolele al XVll-lea — al XVlll-lea. 4 puncte
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SUBIECTUL al ll-lea (30 de puncte)
_ Cititi, cu atentie, sursa de mai jos:

, In august 1857, la Osborne, Napoleon al lll-lea si regina Victoria au acceptat un compromis in
problema roméaneasca: Franta renunta sa mai sustina unirea deplina a Principatelor sub un print
strain, iar Anglia si-a dat acordul pentru anularea alegerilor falsificate din Moldova si organizarea
altora noi. [...]

In luna octombrie 1857, s-au deschis la Bucuresti si lasi cele doua Adunari ad-hoc, care [...]
aveau insa prerogative limitate. Ele au fost create de marile puteri doar pentru a afla opinia poporului
roman fata de unire. Totusi, Adunarile ad-hoc au votat cu entuziasm declaratii de unire a Moldovei
cu Tara Romaneasca, avansand si numele viitorului stat suveran (Romania), precum si dorinta de
instaurare a unei monarhii ereditare straine. [...]

Dupa negocieri si compromisuri, [...] in 1858, a fost semnata Conventia de la Paris [...]. Conventia
prevedea ca noul stat se va numi Principatele Unite ale Moldovei si Tarii Romanesti, va avea doi
domni paméanteni, doué capitale, doua guverne si doua foruri legislative distincte. [...] Armatele celor
doua tari erau puse sub comanda unica, iar la Focsani se infiintau o Comisie Centrala si o Inalta
Curte de Casatie care sa elaboreze legi comune, sa conduca in viitor la o uniformizare legislativa si
administrativa. Conventia nu interzicea in mod expres unirea depling, lasand pe seama poporului
roman sa gaseasca solutia cea mai potrivita. [...] In conformitate cu prevederile Conventiei de la
Paris, in Principate au fost constituite comisii provizorii [...] avand sarcina de a asigura formarea
adunarilor elective, care urmau sa desemneze cei doi domnitori. [...] La lasi, capitala Moldovei, a
fost ales domnitor Al. I. Cuza, cu unanimitatea deputatilor prezenti. [...] La Bucuresti, [...] ideea
alegerii aceluiasi domnitor — si ca urmare a lipsei de precizie a Conventiei de la Paris, care nu
interzicea explicit alegerea aceleiasi persoane ca domnitor in cele doua Principate — a capatat

sustinere [...]. Urmarea a fost alegerea lui Al. I. Cuza cu unanimitate de voturi.”
(I. Bolovan, I. A, Pop, Marea istorie ilustratd a Romaniei si a Republicii Moldova)

Pornind de la aceasta sursa, raspundeti la urmatoarele cerinte:

1. Numiti domnitorul roman precizat in sursa data. 2 puncte
2. Precizatii secolul la care se refera sursa data. 2 puncte
3. Mentionati un stat participant la evenimentul de la Osborne si o decizie adoptata in cadrul acestui
eveniment, precizate in sursa data. 6 puncte
4. Mentionati, din sursa data, doua informatii referitoare la Adunarile ad-hoc. 6 puncte
5. Formulati, pe baza sursei date, un punct de vedere referitor la Conventia de la Paris, sustindndu-|
cu doua informatii selectate din sursa. 10 puncte

6. Argumentati, printr-un fapt istoric relevant, afirmatia conform careia statul roman participa la
relatiile internationale din perioada 1875-1900. (Se puncteaza prezentarea unui fapt istoric
relevant si utilizarea conectorilor care exprima cauzalitatea si concluzia.) 4 puncte

SUBIECTUL al lll-lea (30 de puncte)

Elaborati, in aproximativ doua pagini, un eseu despre Romania in perioada postbelica, avand in
vedere:
- precizarea unei actiuni politice desfasurate Tn Romania, in perioada 1946-1947;
- mentionarea a doua practici politice utilizate in Roméania, in perioada stalinismului si a cate
unui aspect referitor la fiecare dintre acestea;
- prezentarea unui fapt istoric prin care Roméania participa la relatile internationale din
perioada Razboiului rece;
- formularea unui punct de vedere referitor la schimbarea regimului politic din Roméania la
sfarsitul secolului al XX-lea si sustinerea acestuia printr-un argument istoric.
Nota! Se puncteaza si utilizarea limbajului istoric adecvat, structurarea prezentarii, evidentierea
relatiei cauza-efect, elaborarea argumentului istoric (prezentarea unui fapt istoric relevant si
utilizarea conectorilor care exprima cauzalitatea si concluzia), respectarea succesiunii
cronologice/logice a faptelor istorice si incadrarea eseului in limita de spatiu precizata.

Proba scrisa la istorie Varianta 1
Pagina 2 din 2



Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2023
Proba E. ¢)

Istorie
Varianta 1

Filiera teoretica, profil umanist, toate specializarile; Filiera vocationala - profil artistic, toate specializarile; - profil sportiv,
toate specializarile; - profil pedagogic, specializarile: bibliotecar-documentarist, instructor-animator, instructor pentru
activitati extrascolare, pedagog scolar, educator-puericultor; - profil teologic, toate specializarile.

» Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
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ZADANIE I. (30 bodov)

Pozorne precitajte nasledovné zdroje:

A. ,Od polovice 16. storocia [...] osmanska zvrchovanost sa stala zatazujlcejSia a povinnosti
voci sultanovi vzrastli. [...] Kontrola Osmanskej riSe, rozSirena na celom Balkanskom polostrove az
po stredny Dunaj, zvySovala pocit neistoty narodov v tejto oblasti. Predsa Rumuni (romanii) vedomi
tazkého osudu Grékov, Bulharov, Albancov, Srbov, Chorvatov, Madarov atd., obsadenych Osmanmi
pokracovali v odpore a udrzali Statat autonémie svojich krajin. Hoci platili tribGt a iné dane Turkom,
hoci im bola obmedzena zahraniénd politika a museli prepustit' sultdnovi niektoré zo svojich Uzemi,
Rumuni si zachovali §taty s vlastnymi panovnikmi a Turkom bolo zakdzané trvalo sa usadit v nich a
mat tam Uzemia, viest politiku pritahovania krestanov k islamu a stavat mesity. [...]

V prvych desatroCiach 16. storoCia, panovnici ValaSska (Tarii Roméanesti) a Moldavska
(Moldovei) viedli politiku protiosmanskych spojenectiev, aj ked dlhé obdobia pokracovali platit' tribut
Turkom. [...] Moldavski panovnici od Petra Raresa (Petru Rares) az po lona Voda (lon Voda) a Arona
Voda (Aron Voda) [...] mali aktivnejSiu protiosmanski politiku s vojenskym odporom a krvavymi
bitkami.” (1. A. Pop, Istoria ilustrata a romanilor pentru tineri)

B. ,Premena Transylvanie (Transilvaniei) na autonémny principat pod zvrchovanostou Porty
[Osmanskej riSe] znamenala tazky Uder pre Habsburgovcov, pre ktorych hospodarsky potencial tejto
provincie predstavoval silnu pritazlivost. V tom istom kontexte, postavenie principatu medzi Osmanmi
a Habsburgovcami poskytovalo z vojenského a strategického hladiska zavaznu vyhodu pre toho, ktory
ho kontroloval. Preto, ovladanie nového autonémneho principatu tvorilo konstantny zaujem
zahrani¢nej politiky tych dvoch ri§. Za &ias princa Jana Zigmunda (loan Sigismund), Transylvania sa
stala dejiskom krutych zrazok, ktoré sa opat otvorili po smrti sultdna Sulejmana Nadherného (1566).
Habsburgovci obnovia rozpor, najmé vdaka tomu, Ze po obdobi sultdna Sulejmana, Osmanska risa
vstlpila do obdobia stagnacie. [...] Mier uzavrety 21. februara 1568, ktory trval 8 rokov, potvrdil
osmansku slabost. Cisar nadalej oviadal zapadné Uhorsko, Dalmaciu, Chorvatsko a Slovinsko, pokym
Jan Zigmund a panovnici ValaSska a Moldavska si zachovali kontrolu nad tzemiami, ktoré sa efektivne
nachadzali v ich vlastnictve.” (1. A. Pop, T. N&gler, M. Andras, Istoria Transilvaniei)

Opierajuc sa o tieto zdroje, odpovedajte na nasledovné poziadavky:

1. Menujte autondmny principat uvedeny v zdroji B. 2 body

2. Spresnite zo zdroja A informaciu o zahrani¢nej politike rumunskych panovnikov. 2 body

3. Uvedte dva historické priestory, na ktoré sa vztahuju tak zdroj A, ako aj zdroj B. 6 bodov

4. Napiste na skiskovy harok pismeno zodpovedajuce zdroju, ktory tvrdi, ze balkanske narody su
obsadené Osmanmi. 3 body

5. Uvedte jeden vztah pri¢ina—nasledok, medzi dvoma informéaciami zo zdroja B a spresnite Glohu
kazdej z nich (pri¢ina, respektive nasledok). 7 bodov

6. Predstavie dve dalSie historické udalosti, na ktorych sa za&astnili Rumuni v 16. storo¢i, okrem
tych, ktoré su uvedené v zdrojoch Ai B. 6 bodov

7. Uvedte jednu podobnost medzi dvoma akciami vykonanymi Rumunmi v medzindrodnych
vztahoch v 17. — 18. storodi. 4 body
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ZADANIE Il. (30 bodov)
Pozorne precitajte nasledovny zdroj:

»V auguste 1857, v Osborne, Napoleon lll. a kralovna Viktéria sa zhodli na kompromise v
rumunskej otazke: Franclzsko sa zrieklo podpory Uplného zjednotenia Kniezatstiev pod cudzim
princom a Anglicko suhlasilo so zruSenim sfalSovanych volieb v Moldavsku (Moldova) a s
organizovanim novych volieb. [...]

V oktébri 1857 otvorili v Bukuresti (Bucuresti) a lasi dve Zhromazdenia ad-hoc, ktoré [...] v8ak
mali obmedzené pravomoci. Tieto boli vytvorené velmocami len preto, aby zistili mienku
rumunského naroda o zjednoteni. Predsa, Zhromazdenia ad-hoc nad$ene odhlasovali vyhlasenia o
zjednoteni Moldavska a Vala$ska (Tara Roméaneasca), uvediac aj nazov buduceho zvrchovaného
Statu (Rumunsko (Romania)), ako aj prianie nastolit cudziu dedi€ni monarchiu. [...]

Po jednaniach a kompromisoch, [...] v roku 1858, bola podpisana PariZzska dohoda (Conventia
de la Paris) [...]. Dohoda uvadzala, ze novy Stat sa bude nazyvat Zjednotené knieZatstva Moldavska
a Valasska (Principatele Unite ale Moldovei si Tarii Roménesti), bude mat dvoch domécich
panovnikov, dve hlavné mesta, dve vlady a dva r6zne zakonodarné zbory. [...] Arméady tychto dvoch
krajin boli podriadené spolo€nému veleniu a vo Focsani boli zalozené Centralna komisia a Najvy3&i
sud, ktoré mali vypracovat spolo¢né zakony a v bududcnosti viest k legislativnemu a spravnemu
ujednoteniu. Dohoda vyslovne nezakazovala Uplné zjednotenie a nechala rumunskému narodu
moznost najst najvhodnejSie rieSenie. [...] V sulade s ustanoveniami Parizskej dohody v
Kniezatstvach boli zalozené do€asné komisie [...] s Ulohou utvorit volebné zhromazdenia, ktoré mali
vymenovat dvoch panovnikov. [...] V lasi, hlavhom meste Moldavska, bol za panovnika pritomnymi
poslancami jednohlasne zvoleny Al. |. Cuza. [...] V Bukuresti [...] mySlienka zvolenia toho istého
panovnika — aj ako dosledok nepresnosti Parizskej dohody, ktora vyslovne nezakazovala zvolenie
tej istej osoby za panovnika v obidvoch Kniezatstvach — ziskala podporu [...]. Nasledok bol

jednohlasné zvolenie Al. I. Cuzu (Al I. Cuza).”
(I. Bolovan, I. A, Pop, Marea istorie ilustratd a Romaniei si a Republicii Moldova)

Opierajuc sa o tento zdroj, odpovedajte na nasledovné poziadavky:

1. Menujte rumunského panovnika uvedeného v danom zdroji. 2 body

2. Spresnite storoCie, na ktoré sa vztahuje dany zdroj. 2 body

3. Uvedte &tat, ktory sa zGc€astnil na udalosti v Osborne a rozhodnutie prijaté v rdmci tejto udalosti,
uvedené v danom zdroiji. 6 bodov

4. Z daného zdroja uvedte dve informécie vztahujlce sa na Zhromazdenia ad-hoc. 6 bodov

5. Na zaklade daného zdroja sformulujte stanovisko vztahujice sa na Parizsku dohodu a podporte ho
dvoma informé&ciami zo zdroja. 10 bodov

6. Argumentujte za pomoci vyznamnej historickej udalosti tvrdenie, podla ktorého sa rumunsky Stat
zUCasthoval na medzinarodnych vztahoch v obdobi 1875-1900. (Boduje sa opisanie vyznamnej
historickej udalosti a pouzivanie spojiviek, ktoré vyjadruju kauzalitu, ako i zavery.) 4 body

ZADANIE Il (30 bodov)

Vypracujte na priblizne dvoch stranach esej o Rumunsku (Romania) v povojnovom obdobi,
majlc na zreteli:
- spresnenie politickej akcie, ktora sa uskutoc¢nila v Rumunsku v obdobi 1946-1947;
- uvedenie dvoch politickych praktik, pouzivanych v Rumunsku v obdobi stalinizmu a po
jednom aspekte vztahujicom sa na kazdu z nich;
- predstavenie historickej skuto€nosti, ktorou sa Rumunsko zu€astnilo na medzinarodnych
vztahoch v obdobi Studenej vojny;
- sformulovanie stanoviska vztahujuceho sa na zmenu politického rezimu v Rumunsku
koncom 20. storocia a podporenie tohto stanoviska historickym argumentom.
Poznamka! Boduje sa aj pouzivanie adekvatneho historického vyjadrovania, struktura
prezentacie, zdoraznenie vztahu priéina - nasledok, vypracovanie historickej argumentacie
(opisanie jednej vyznamnej historickej udalosti a pouzivanie spojiviek, ktoré vyjadruju kauzalitu, ako
i zaver) dodrziavanie chronologického/logického sledu historickych udalosti a zaradenie eseje
do spresneného rozsahu.
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Examenul national de bacalaureat 2023
Proba E. ¢)

Istorie
Varianta 1

Filiera teoretica, profil umanist, toate specializarile; Filiera vocationala - profil artistic, toate specializarile; - profil sportiv,
toate specializarile; - profil pedagogic, specializarile: bibliotecar-documentarist, instructor-animator, instructor pentru
activitati extrascolare, pedagog scolar, educator-puericultor; - profil teologic, toate specializarile.

» Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
« Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

CYBJEKAT | (30 6oa0Ba)

MpounTajTe, NaXrbMBO, HUXEHaBeAEeHE U3Bope:

A. ,Oa nonosuHe XVI-or Beka [...] ocMaHCKO Cy3epeHCTBO NOCTaje CBe jaye, a pacte 1 obaBese
npema cyntaHy. [...] KoHTpona OcmaHckor uapcTBa, koja ce npolumpurna Ha uenom bankaHckom
nonyocTpey cBe A0 cpefawer [lyHaBa, noBehaBa ocehaj HeCcUrypHoCcTU Hapoga W3 OBOr pervoHa.
Unak, PymyHu, cBecHu Teluke cynbuHe pka, byrapa, AnbaHaua, Cpba, XpBarta, Yrapa uta., 0CBOjeHM
of ctpaHe OcMaHnuja, HacTaBuNM Cy OTMNOP W 3agpxanu ctaTyc ayToHOMWje CBOjMX 3emarba. Mako
cy nnahanu gaHak u octane gaxbuHe Typumma, Mako UM Ce orpaHudaBarna CroSbHa NonuTuKa,
mMopajyhmn ga yctyne cyntaHy ogpeheHe Teputopuje, PymyHu cy 3agpxanu 3emibe ca CBOjUM
Bnagapuma, a Typuuma um je 6uno 3abpareHO Aa ce CTarHO HacTaHe y wMMa U Aa Mmajy Tamo
3emMrbe, Ja BoAe NONUTKKY NpyBnadera xpuwhaHa ka ncnamy u ga rpage mockeje.[...]

Y npsum peuenvjama XVI-or Beka, Bnagapu Bnawke (Tari Roménesti n Monpasuje
(Moldovei) Bogunu cy nonvTuky NpoOTUBOCMAHCKMX CaBe3a, Wako Cy Ayro BpEMEHa HacTaBuInn aa
nnahajy gaHak Typuuma. [...] Bnagapn Monaasuje, og MNetpa Papewa (Petru Rares) cse fo JoHa
Boge (lon Voda) n ApoHa Boge (Aron Voda) [...] Boagunu cy akTuBHy NpoOTUBOCMAaHCKY MOMNUTUKY, ca
BOjHUM OTNOPOM M KpBaBUM Butkama.” (I. A. Pop, Istoria ilustratd a romanilor pentru tineri)

B. ,[peTtBapawe TpaHcuneaHuje (Transilvaniei) y aytoHomHm MpuHUmMNaT nog Cy3epeHCTBOM
MopTte [OcmaHcko UapcTBO] NpeAcTaBiba TeXak yaapay 3a Xab3byprosue, Kojuma €KOHOMCKM
noTeHuujan oBe MPOBMHUMjE MPEACTaBrba CHaXKHY MPUBIAYHOCT. Y WCTOM KOHTEKCTY, MONIOXaj
MpuHumnaTta namehy OcmaHnuja n Xab3byproeaua npyxa, ca BojHE U CTpaTellke Tayke rneauwTa,
3HayajHy NpeaHOCT OHOM KOju MX KoHTponuwe. Kao nocneguua, BnagaBvHa Hag HOBUM ayTOHOMHUM
MpyHUMNaTOM MpeacTaBrba KOHCTAHTHO 3amnarakwe CnorbHe nonutuke oba uapcTBa. 3a Bpeme
npuHua JoaHa XXvurmyHaa, TpaHcunBaHuja nocTaje CLeHa XXeCTOKMUX Cykoba, Koju Cy MOHOBO OTNoYenu
HakoH cMpTu cyntaHa CynejwaHa BenuuyaHctBeHor (1566). Xa63byproBum cy OOHOBMIIU CYKOO,
HapounTo, 360r TOora LITO, HaKoH enoxe cyntaHa CynejmMaHa, OcMaHCKO LapCTBO je YLUMNO Y CTaTU4Hy
dasy. [...] Mup cknonrbeH 21. cebpyapa 1568, y Tpajaky og 8 roguHa, noTephyje ocmaHcke
cnabocTtu. Llap 3agpxaBa BnacT Haj 3anagHom Yrapckom, Janmaumjom, XpBatckoM u CnoBeHmnjom,
aok JoaH XurmyHa v Bnagapu Brawke n Mongasuje 3agpxaBajy KOHTPONy Haj TepuTopuyjama Koje
ce Hanasusne y HbMXOBOM BriacHMLITBY.” (I. A. Pop, T. N&gler, M. Andras, Istoria Transilvaniei)

Monasehwn o oBMx M3BOpa, 0aroBopuTe Ha cnegehe saxrese:

1. HanomeHuTe aytoHOMHM NpuHumMnaT HaBeaeH y nssopy b. 2 6o0pa
2. Oppegute, n3 ussopa A, jeoHy MHgoOpMaumjy Koja ce OOHOCWU CMOSbHY MOMUTUKY PYMYHCKMX
Bnagapa. 2 6opa
3. Haeegute gBa nctopujcka npoctopa HasHa4YeHux Kako y ussopy A, Tako n 'y nssopy b.
6 6opoBa
4. HanuwwuTe, Ha UCNMTHU Nanup, COBO Koje ogroBapa U3BOPY Koju TBpAu Aa GankaHckM Hapoau
ce Hanase noj OCMaHCKy BracT. 3 6opa
5. HanuwwuTe jegHy Besy y3pok-nocneavua nameny ase nHgopmaumje us nssopa b, HasHaumsLn
yrory cBake noHaocob (y3pok, OAHOCHO rmocreduya). 7 6opoBa
6. lNpeacrtaBuTe gpyra ABa uctopujcka gorahaja y kojuma yyectsyjy PymyHn y XVI-om Beky, ocum
OHUX Ha Koju ce ogHoce nssopu A u B. 6 6opoBa
7. Hasegute jegHy cnnyHocT namehy gea noctynka PymyHa y mefyyHapogHum ogHocuma y XVII-
om — XVIII-om Beky. 4 6opa
Proba scrisé la istorie Varianta 1
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CYBJEKAT I (30 6on0Ba)
MpouunTajTe, NaxrLnBo, HUXKEHaBe4EHU U3BOP:

»Y aBrycty 1857, y O36opHy, HanoneoH Il u kpareuua Buktopuja npuxeatnnm cy KOMNpOMUC

0 pPyMyHCKOM nuTamy: PpaHuycka ogycTaje Aa nogpxasa MoTnyHo yjeauwewe [NpuHumnaTta noa

CTpaHVWM npuHUeM, Aok EHrmecka je carnmacHa 3a nonuwTaBawe dancudukoBaHux usbopa us
Monpaasuje (Moldova) n opraHusoBake HOBUX. |...]

Y oktobpy 1857, otBapajy ce y bBykypewTty (Bucuresti) n Jawy (lasi) ase CkynwtmHe ag-Xok,
koje [...] cy nmane orpaHuveHe HagnexHocTn. CTBOpEHe Cy of CTpaHe BENVKUX Cuna jeanHo ga 6u
casHane MulLIbeHe PYMYHCKOr Hapoga O Yyjeaumwewy. Wnak, CkynwtMHe apf-xok cy ca
eHTy3nja3aMoM u3srnacane geknapauvje o yjeaumwewy Monaasuje ca Bnawkom (Tara Romaneasca),
npeacTasrbajyhv u HasuB cyBepeHe apxase (PymyHuja) (Romania), kao 1 xerby 0 ycrnocTaBrbakby
CTpaHe HacnegHe MoHapxuje. [...]

HakoH nperosopa u komnpomuca, [...] 1858., notnucana je Mapucka koHseHuuja (Conventia de
la Paris) [...]. KoHBeHuuja npeasuia ga Hoea Apxasa he ce HasusaTu YjeOurmseHu [NpuHyunamu
Mondasuje u Bnawke (Principatele Unite ale Moldovei si Tarii Roméanegti), nmajyhu asa 3emarbcka
Bnagapa, ABe NpecToHuue, ABe Brage, ABa 3acebHa 3akoHogaBHa Tena. [...] Bojcke obe gpxase
CTaBIbeHe Cy Nof 3aje4HNYKOM KOMaHAoM, a y Pokwwary (Focsani) ce ocHuBa LieHTpanHa komucuja
n BpxoBHu KacaumoHnu cyg koju he cactaBrbatu 3ajegHnyke 3akoHe, koje he y byayhHocTn goBectu
[0 aAMWHCTPAaTUBHOI M 3akoHOAaBHOr jeAuHcTBa. KoHBeHUuja He 3abparbyje M3puynMTo MOTMYHO
yjeoursene, octasrbajyhu pymyHckom Hapoay Aa npoHahe ogrosapajyhe pewetwse.[...] Y cknagy ca
npeasuhamwmma Mapucke koHBeHuuje, y MNpuHUMNaTMMa cy OCHOBaHe npuBpeMeHe komwucuje [...]
3aayxeHe na obesbene ctBapare M3DOPHMX CKYNLITUHA, KOje he ogpeanTu ABojuy Bnagapa. [...] Y
Jawy, npectoHnum Mongasuje, 6uo je n3abpaH 3a enagapa An. J. Kysa (Al. I. Cuza), jegHornacHo
0f, CTpaHe NpUCYTHUX Mocrnanuka. [...] Y BykypewTy, [...] noeja n3bopa mncror Bnagapa — u kao
nocneguua HejacHoctu npegsuhama apucke koHBeHUMje, Koja He u3pnunto 3abparyje nsdop
ncte ocobe 3a Bnagapa y oba lNpuHumnata — gobuja nogpluky [...]. Mocneguua je jegHornacHm
n3bop An. J. Kyse.”

(I. Bolovan, I. A, Pop, Marea istorie ilustratd a Romaniei si a Republicii Moldova)

Monasehwn og oBor n3Bopa, oarosopuTe Ha cnepgehe 3axrteBe:

1. HanomeHute pymyHckor Bnagapa HaBeaeHor y u3Bopy. 2 6opa

2. YTBpAWTE BEK Ha KOju Ce 0OQHOCK MU3BOP. 2 6oma

3. Hasegwute gpxaBy koja yvecTByje Ha gorafajy y O360pHY W jeqHy YCBOjeHy OAnyKy Ha OBOM
porahajy, Ha Koje ce ogHoCK aaTu U3BOp. 6 6opoBa

4. HasegwuTe, U3 gaTor u3Bopa, Ase uHdopmaumje o CkynwTMHama ag-Xox. 6 6opoBa

5. ®opmynuwimTe, Ha OCHOBY JaTor U3Bopa, MuLLrbere O Napuckoj KOHBeHUMjW, noapxasajyhu ra
ca aBe uHdpopmavmje 13 nssopa. 10 6opoBa

6. AprymeHTyjTe, myTem nctopujckor gorahaja, TBpAY Aa pyMyHCKa Apxasa yyecTByje y MehyHapoaHm
oHgocuma y nepuogy 1875-1900. (Boayje ce npeactasrbane uctopujckor gorafaja u ynotpeba nojvosa
KOjV M3pakaBajy Y3pOYHOCT U 3aKIby4ak). 4 6opa

CYBJEKAT llI (30 6ogoBa)
WN3pagute, Ha npubnmkHo ABe cTpaHuLe, ecej 0 PyMmyHuWjM y nocnepaTtHom nepuoay, umajyhu
y Buay:
- HarnomeHy jegHe NonUTUYKE akumje Koja ce oasuja 'y PymyHujn, y nepuogy 1946-1947;
- HanomeHy ABejy NOMUTUYKMX NpaKkcu NpuMerseHnx y PymyHuju, y Bpeme cTarbuHuama 1 no
jedHy YnkbeHULY Koja ce 0OHOCU Ha CBaKky;
- npeacTaBrbake jedHOr uctopujckor porahaja ca kojum  PymyHuja yuecTtByje y
mehyHapogHuM ogHocuma y Bpeme XinadHoz pama;
- bopmynucawe MULLIbEHA O MPOMEHM MONUTUYKOT pexxuma y PymyHuju kpajem XX-or Beka
1 NoapxaTu ra jeH1UM NCTOPUJCKMM apryMeHTOM.
HanomeHa! bogyje ce ynotpeba apekBaTHOr WCTOPUjCKOr pevHUKa, CTPYKTypa eceja,
npeacTaBrbakbe Be3e y3poK-nocrneauua, cadntbaBake UCTOPUJCKOr apryMeHTa (MpeacTaBrbake
peneBaHTHE UCTOPUjCKe YMHeHULE 1 ynoTpeba nojMoBa Koju npeacTaBibajy Y3POUYHOCT M 3aKibyyak),
MOLLTOBa-€ XPOHOMOLLKOI/FIOFMYHOI pefocriefa UCTOPUICKMX YMHEHULA M yKnanawe eceja y
OKBMPY 3axTeBaHor NpocTopa.
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ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info

BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Varianta 1

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatica

Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informatici

* Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.

* Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.

* Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finali se calculeaza prin impirtirea la zece a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
L1 2(2-2i)=(3+i)(3-i)=3*-*= 3p
=9+1=10 2p
2. 07 (2x) =10x +1, pentru orice numar real x 2p
f (2x) -2f (x) =10x+1- 2(5x + 1) =10x+1-10x—-2=-1, pentru orice numar real x 3p
3. x> =2x+2=x>,deci 2x+2=0 3p
x=1 2p
4. | Multimea numerelor naturale de doua cifre are 90 de elemente, deci sunt 90 de cazuri
. 2p
posibile
in multimea A sunt 9 numere n pentru care n+5 este multiplu de 10, deci sunt 9 cazuri
favorabile, de unde obtinem p = 2 = L 3p
90 10
S.| myp =4 si,cum d || AB, obtinem m,; =4 3p
Ecuatia dreptei este y—0= 4(x - O) ,adicd y =4x 2p
6. BC A .
AD =T, unde AD este 1ndltime In triunghiul ABC 3p
BC = LZB%: =4, de unde obtinem BC =4 2p
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
1.a) 2 1 2 2 1 2
A0)=|1 -1 0 |=det(A(0))=]1 -1 0|= 2p
0 1 =2 0 1 =2
=4+2+0-0-0+2=8 3p
b) 2 1 2
det(A(a)) =[l -1  a|=-a*+2a+8, pentru orice numar real a 2p
a a+l -2
det (A(a)) =0 < a=-2 sau a =4, deci matricea A(a) este inversabild daca si numai daca
3
aOR\{-2,4} P
¢) | Pentru a=-2, solutiile sistemului de ecuatii sunt de forma (2, -2- 20’,0’), cu gC 3p
Xgzog Yo =20 —2—-2a =-2, pentru orice solutie (xO, Yo» zO) a sistemului de ecuatii 2p
2. — 2 3 —
a) 203—2B+(2 —2)(2 —2)_ 3p
=6+12=18 2p
Proba scrisa la matematica M_mate-info Varianta 1
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b) xoleEIl+(2x —2)(21 —2):x+02x,pentru orice numar real x 2p
lox:155+(2l —2)(2x —2) =x+0=x, pentru orice numar real x, deci e =1 este elementul 3p
neutru al legii de compozitie ,,0”

O | xo(-x)=-x*+1-202" -2[27F +4= 2p

2
=—x2+1—2E62x —2+Lj=1—x2—2 \/27— ! <1, pentru orice numar real x 3p
2* J2r
SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
1.a) ' 3 3
(x)=1+3{In(x+3)-In(x-1)) =1+ -——= 3
£() =143 (+3)in(x-n) == 2 p
2 4+2x-3+43x-3-3x- 2 40x-
_X 2x—-3+3x-3-3x 9=x 2x 15,xD(1,+00) 2p
(x+3)(x—1) (x+3)(x—1)
b)
im L) 2 i (1+§1nx—+3j:1 2p
X400 X X — oo X x—1
. . x+3 . . . .
lim ( f (x)—x)= lim | 3In =0, deci dreapta de ecuatie y = x este asimptota oblica
X — +0oo X — +oo x—l 3p

spre +oo la graficul functiei f

) f'(x)20:>x:3; f'(x)SO, pentru orice xl](l,3]:f este descrescdtoare pe (1,3] si
f'(x)ZO, pentru orice xD[3,+00):>f este crescatoare pe [3,+00), deci f(x)zf(3), 3p

pentru orice x[J (1, +00)

. x+3 . .
f(3):3+31n3, deci x+3In >3+3In3, pentru orice xl](l,+oo), de unde obtinem
-
2p
In x+3 Zl—ﬁ,pentruorice xD(1,+00)
3(x—1)
2.a) | 3 3 3 3
F(x)edx =[x +2x)dx = L o= 3
Jr(eras=[{22 2= £ 0] !
27
=—+9=18
3 2p
b) | 1 1 . 1 1
J.f(x)dx:J.x(—e_x)dx:x(—e_x) —e | = 3p
0x+2 0 0 0
:—l—l 1:6_2 2p
e e e

C) X '
i U (t)dtJ ,
| [LI f(f)df]‘ im0 = P

= lim = lim =1 3p
x-0 2x  x-0 2
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Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info

Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informaticdi
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
THEMA 1 (30 Punkte)

Sp
5p

Sp
Sp

Sp

Sp

1. Gegeben ist die komplexe Zahl z =3 +i. Zeige,dass Z(Z - 2i) =10.
2. Gegeben ist die Funktion f:R - R, f(x) =5x+1. Zeige, dass f(2x) —2f(x) =-1, fir jede
reelle Zahl x.

3. Lose in der Menge der reellen Zahlen die Gleichung \/3 X =2x+2=x.
4. Gegeben ist die Menge der natiirlichen zweistelligen Zahlen A .Bestimme die Wahrscheinlichkeit,

dass fiir eine gewihlte Zahl n aus der Menge A, die Zahl n+5 ein Vielfaches von 10 ist.
5. Gegeben sind die Punkte A(4, 0) und B (5,4) in dem kartesischen Koordinatensystem xOy
Bestimme die Gleichung der Geraden d , die durch den Punkt O parallel zur Geraden AB geht.

6. Gegeben ist das gleichschenklige Dreieck ABC, rechtwinkligin A mit dem Fldcheninhalt gleich
4. Zeige, dass BC =4.

THEMA II (30 Punkte)

Sp
5p
Sp

5p
Sp
5p

2 1 2 2x+y+27=2
1. Gegeben ist die Matrix A(a) =|1 -1 a |unddas Gleichungssystem {x—y+az=4

a a+l =2 ax+(a+1)y—2z=a
wobei a eine reelle Zahl ist.
a) Zeige, dass det(A(O)) =8.
b) Bestimme die Menge der reellen Zahlen a so, dass die Matrix A(a) umkehrbar ist.

¢) Fiir a=-2 zeige, dass x,z, + y, =2 fiir jede Losung (xO, yo,zo) des Gleichungssystems.
2. Man definiert in der Menge der reellen Zahlen die Verkniipfung xoy = xy + (2x - 2)(2y - 2) .

a) Zeige, dass 203=18.
b) Zeige, dass e =1 das neutrale Element der Verkniipfung ,,o ” ist.

¢) Beweise, dass xo (—x) <1 fiir jede reelle Zahl x.

THEMA III (30 Punkte)

Sp
Sp

Sp

5p

+
1. Gegeben ist die Funktion f: (l,+00) - R, f(x) =x+3In> i’ .
-
X2 +2x-15
(x - 1) (x + 3)
b) Bestimme die Gleichung der schiefen Asymptote gegen +co an das Schaubild der Funktion f .

+
¢) Zeige, dass lnx—3 >1 —% , fiir alle xD(l, +00).

3(x—1)

2. Gegeben ist die Funktion f:R - R, f(x) = (xz +2x) e,

a) Zeige, dass f'(x) = , xD(l, +00).

3
a) Zeige, dass If(x)exdx =18.
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda

Pagina 1 din 2



Ministerul Educatiei

Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

1
5p | b) Zeige, dass If(x) dx:e—_z.

+
0x2 e

. 17
5p | ¢) Beweise, dass lim —2.[ f(t)dt =1.
0

x-0{ x
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Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info
Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informaticdi
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

I. FELADATSOR (30 pont)

Sp | 1. Adott a z =3 +i komplex szam. Igazolja, hogy Z(Z - 2i) =10.
Sp | 2. Adottaz f:R - R, f(x) =5x +1 fiiggvény. Igazolja, hogy f(Zx) -2f (x) =-1, barmely x valés
szam esetén!

5p | 3. Oldja meg a val6s szdmok halmazén a Y -2x+2=x egyenletet!
Sp | 4. Jeloljiik A -val a kétjegy(i természetes szdmok halmazat. Szédmitsa ki annak a val6szin{iségét, hogy

az A halmazbdl véletlenszerlien kivalasztott n szdm esetén az n+5 a 10 -nek tobbszorose legyen!
Sp | 5. Az xOy derékszogli koordindta-rendszerben adottak az A(4,0) és B(5,4) pontok. Hatdrozza meg

annak a d egyenesnek az egyenletét, amely dtmegy az O ponton és parhuzamos az AB egyenessel!

5p | 6. Adott az ABC, A-ban derékszogli, egyenld szard haromszog, amelynek teriilete 4. Igazolja,

hogy BC =4.
II. FELADATSOR (30 pont)
2 1 2 2x+y+2z=2
1. Adott az A(a) =1 -1 a | matrix és a yx—y+az=4 egyenletrendszer, ahol a
a a+l 2 ax+(a+1)y—212a

valds szam.
Sp | a) Igazolja, hogy det(A(O)) =8.

5p | b) Hatdrozza meg azoknak az a valds szdmoknak a halmazat, amelyekre az A(a) matrix invertalhato!

5p ¢) a=-2 esetén igazolja, hogy xyz, +y, =—2, az egyenletrendszer barmely (xo, yo,zo) megoldasa
esetén!

2. A valés szdmok halmazan értelmezziik az xoy = xy + (2)“ - 2) (2}’ - 2) miiveletet.
5p | a) Igazolja, hogy 203=18.
5p | b) Igazolja, hogy e¢ =1 a,,o” mivelet semleges eleme!

5p | ¢) Bizonyitsa be, hogy xo (—x) <1, barmely x valds szdm esetén!

III. FELADATSOR (30 pont)

+3

1. Adottaz f:(L,+o) > R, f(x)=x+3In - fiiggvény.

X
-
X’ +2x-15

5p | a) Igazolja, hogy f '(x) :m, xD(1,+00).

5p | b) Hatdrozza meg az f fiiggvény grafikus képe ferde aszimptotdjéanak egyenletét a +co felé!
x+3

Sp | ¢) Bizonyitsa be, hogy In
p|© y gy 3(x-1)

>1 —g , barmely xD(l, +00) esetén!
2.Adottaz f:R - R, f(x)= (x2 +2x)e_x fiiggvény.

3
5p | a) Igazolja, hogy If(x)exdx =18.
0
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1
Sp | b) Igazolja, hogy J%dx -£72 .
0 X e

1
—_

x-0

X
5p | ¢) Bizonyitsa be, hogy lim %J‘ f(t)dt
X0
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Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info

Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informaticdi
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL I (30 de puncte)
5p | 1. Se considera numarul complex z =3+i. Aratati ca z (z - 2i) =10.
Sp | 2. Se considerd functia f:R - R, f(x) =5x+1. Aratati ca f(2x) —Zf(x) =-1, pentru orice
numar real x.
5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia I -2x+2=x.
5p | 4. Se considera multimea A, a numerelor naturale de doua cifre. Calculati probabilitatea ca, alegand
un numar n din multimea A, numarul n+35 sd fie multiplu de 10 .
5p | 5. n reperul cartezian xOy se considera punctele A(4,0) si B(5,4) . Determinati ecuatia dreptei d
care trece prin punctul O si este paraleld cu dreapta AB.
Sp | 6. Se considera triunghiul isoscel ABC, dreptunghic in A, cu aria egala cu 4. Aratati ca BC =4.
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
2 1 2 2x+y+2z=2
1. Se considerd matricea A(a) =|1 -1 a |sisistemul de ecuatii {x—y+az=4 , unde
a a+l 2 ax+(a+1)y—2z=a
a este numar real.
5p | a) Aratati ca det(A(0)) =8.
5p | b) Determinati multimea numerelor reale a pentru care matricea A(a) este inversabila.
5p | ¢) Pentru a=-2, aratati cd xyz, +y, =2, pentru orice solutie (xO, yo,zo) a sistemului de ecuatii.
2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie xoy = xy + (2" - 2) (2y - 2) .
S5p | a) Arataticd 203 =18.
5p | b) Aratati cd e =1 este elementul neutru al legii de compozitie ,,o ”.
5p | ¢) Demonstrati cd xo (—x) <1, pentru orice numar real x.
SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
S . x+3
1. Se considera functia f : (1, +00) >R, f (x) =x+3In T
X—
2
. x“+2x-15
5p | a) Aratatica f'(x)=—————, xU(L,+o0).
P I = GGy )
5p | b) Determinati ecuatia asimptotei oblice spre +co la graficul functiei f .
+
5p | ¢) Aratati ca lnx—3 >1 X , pentru orice xl](l, +00) .
3(x-1) 3
2. Se considera functia f:R - R, f (x) = (x2 + Zx)e_x.
3
5p | @) Ardtati i [ f(x)e"dr=18.
0
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1
5p | b) Aratati ca | S yeme2

+
0x2 e

x-0| x

X
5p | ¢) Demonstrati ca lim iZ [ £(e)ar|=1.
0
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Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info
Varianta 1

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematici-informaticd
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.

* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

CYBJEKAT 1 (30 6omoBa)

50
50

50
56

50

1. Cmatpa ce koMIuiekcHE 0poj z =3 +i. JlokaxuTe ga z(z - Zi) =10.
2. Cmartpa ce pynkmmja f:R - R, f(x) =5x+1. lokaxuTe na f(2x) -2f (x) =-1, 3a Guo KOju
peanHu 6poj x.

3. Pemmre y ckymy peaqHuX OpojeBa jelHauUHY Y -2x+2=x.
4. Cmatpa ce CKym A, CKyn JABOIM(PEHHUX HPUPOIHUX OpojeBa. M3pauyHajTe BepoBaTHOhy na,

6upajyhu jenan 6poj n u3 ckyma A, 6poj n+5 na Oyme myntumty (cagpskuinan) ox 10 .
5.V kapresujanckoMm cucteMy xOy cMaTpajy ce Tauke A(4,0) u B(5,4). Oppenute jenHauUHY

npaBe d Koja caapxu Tadky O W je mapayeiHa ca npaBoM AB.

56 | 6. Cmarpa ce jemHakokpaku Tpoyrao ABC, mpaBoyrim y A, ca moBpummHOM o 4. Jlokaxute aa
BC=4.
CYBJEKAT II (30 6onoBa)
2 1 2 2x+y+2z=2
1. Cmarpa ce Matpuna A(a) =1 -1 a | ¥ cucTeM jeqHaunHa { X —y+az =4 ,TIe a
a a+l 2 ax+(a+1)y—2z:a

50

50
50

50
50
50

jecte peanHu 6poj.
a) Jlokaxure Ja det(A(O)) =8

b) Onpenure ckyn pearHux OpojeBa a Tako Aa MaTpula A(a) MIPUXBATH UHBEP3HY MATPHUILY.
¢)3a a=-2, gokaxuTe 1a xyz, + Yy = —2, 3a OWIO KOje pememne (xo, yo,zo) CHCTEeMa jeHAYMHA.
2. Ha ckyny peannux OpojeBa Je)MHHUIIE Ce 3aKOH Cllarama xo y = xy + (2x - 2) (2y - 2) :

a) Jokaxute ma 203 =18.
b) loxaxute na ¢ =1 jecTe HEyTpaIHH eIeMEHAT 3aKOHA Cllarama ,,o .

¢) JlokaxuTe 1a xo (—x) <1, 3a 610 KOju peanHu 6poj x.

CYBJEKAT III (30 6onoBa)

50

50

50

x+3

x—1

1. Cmarpa ce pyukmumja f: (1, +00) - R, f(x) =x+3In

x> +2x-15
(x—l)(x+3)

b) Onpenute jeaHaunHy KOCe aCUMITOTE IpeMa +co Ha rpaduky QyHkumje f .

3zcx+—31) >1 —% , 33 OUITO KOjH X D(l, +00) .

a) Jlokaxure na f '(x) = , xl](l, +00).

¢) loxaxure 1a In

2. Cmartpa ce pynkmmja f:R - R, f(x) = (x2 +2x)e_x.

3

56 | a) Jokaxure 1a jf(x) e“dx=18.
0
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/()
56 | b) Jokaxwure na J—dx =
0x+2

e—2
e

x-0

X
56 | ¢) dokaxure ga lim %J.f(t)dt =1.
)
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Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info

Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
3ABJAHHSA 1 (30 6axiB)
Sp | 1. Po3miamarots KOMIDIEKCHE 9UCTo Z =3 +i. JIOKaxiTh, 0 Z (Z - 2i) =10.
5p | 2. dano ¢pyukuito f:R - R, f (x) =5x+1. Jokaxite, mo f (2x) -2f (x) =-1, nnsa 6yap-sKOTO
nificHOrO yucia x.
5p | 3. YV MHOX#MHI AICHUX YUCEN PO3B’ SUKITh PIBHAHHS Y -2x+2=x.
5p | 4. PosrnsnaroTh MHOXHMHY A sKa CKIQJA€Thes 3 ABOLM(DPOBMX HATYpalbHUX duced. OGUMCITH
HWMOBIPHICTB TOTO, 1[0 BUOHPAIOYH OJTHE YHCIIO 1 3 MHOXHHU A, 4ucino n+5 € kpatHum 10 .
Sp | 5. Y nekaproBomy perepi xOy ppo3LIIsSAAI0Th TOUKH A(4,0) iB (5,4) . Hammumite piBHSHHS mpsMoi
d sKa mpoxoJuTh Yepe3 Touky O i € mapanenbHO 10 npsMoi AB.
5p | 6. Posrisiiaroth IpSIMOKYTHHU piBHOOEApeHuH TpUKYTHHK ABC, A - TIPSAMUH KYT, IUIOIIA SKOTO
nopiBHIOE 4. Jlokaxite, mo BC =4.
3ABJIAHHSI 11 (30 6aniB)
2 1 2 2x+y+2z=2
1. JlaHo MaTpuIIo A(a) =1 -1 a | icucremy piBHSIHb (X —y+az=4 , Ie a nilicHe
a a+l 2 ax+(a+1)y-2z=a

5p
5p

5p

YHCIIO.
a) JlokaxiTs, o det(A(O)) =8.
b) BusHaute MHOKHHY DIMCHUX YUCEN a AJS SKUX MATPHUIIS A(a) € 00epTaryoro.

c) Jna a=-2, mokaxite, Mo xyzo+yy=—2, WA OyAb-IKOTO PO3B’A3KY (xo,yo,zo) CHCTEMH

PiBHSIHB.

2. Ha MHOXMHI JIHCHUX 9MCEN 3a1al0Th 3aKOH KOMIIO3MILi X o y = xy + (2)“ - 2) (2}’ - 2) )

5p | a) lokaxits, mo 203 =18.
5p | b) JlokaxiTh, o0 e =1 - HEUTPAITBLHUIA CIIEMEHT JIJISI 3aKOHY KOMITO3HIIIT ,,0 .
5p | ¢) Jokaxits, mo xo (—x) <1, s 6yap-sIKOTo AIHCHOTO YHCaa X .
3ABIAHHAI 111 (30 6auiB)
+
1. dano dpyukmio f: (1,+00) - R, f(x) =x+3In> ? .
-
2
. x“+2x—-15
5p | a) Jokaxite, mo f'(x)=—+——, x0(1,+c0).
P I =Gy <)
5p | b) Hanuuiite piBHSHHS TOXHIIOT ACHMIITOTH 10 +00 st Tpadika GyHKuii f .
+
5p | ¢) JlokaxiTs, mo lnx—3 >1 X , IUTsl OYJIb-SIKOTO X |:|(1, +00) .
3(x-1) 3
2. Jlano dynkuito f:R - R, f(x)= (x2 +2x)e_x.
3
5p | a) Jlokaxits, 1m0 Jf(x)exdx =18.
0
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5p | b) Jlokaxirts, o
x+2 e

j—f(x)dx e—2.

X
5p | ¢) JlokaxiTh, 1m0 lim %J.f(t)dt =1.
x-0{ x 0
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Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)
Matematica M_pedagogic
BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Varianta 1

Filiera vocationald, profilul pedagogic, specializarea invdtator-educatoare
* Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferiti de cea din barem, se acordi punctajul corespunzitor.
* Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in
limitele punctajului indicat in barem.
* Se acordi zece puncte din oficiu. Nota finali se calculeazid prin impartirea la zece a punctajului total
acordat pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
L | J25+/64 -169 =5+8-13= 3p
=13-13=0 2p
2. | 2p+22n%+2 2p
2n=n’ si, cum n este numadr natural, obtinem n =0 sau n=1 sau n =2 3p
3. | log, (2x —1) =1, de unde obtinem 2x—-1=3 3p
x =2, care convine 2p
4. . . . . 20 .
Dupa prima scumpire cu 20% , pretul obiectului este 150 + 100 50 =180 de lei 2p
Dupa a doua scumpire cu 20% , pretul obiectului este 180 + % 180 =216 lei 3p
5. + +
M mijlocul segmentului AB=3= 0+ xp , 6= 4 2yB 3p
xp =6, yp =8 2p
6
sin 60° =£, cos30° =£, cos60° L 3p
2 2 2
VB 1By 3 11 %
2 2 3 22 4 4 2
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
L | 20-2)=2+(-2)-4= 3p
=0-4=-4 2p
2 (ny)Dz:(x+y—4)Dz:(x+y—4)+z—4:x+y+z—8, pentru orice numere reale x, )
ysiz P
xD(y Dz) :xD(y+z—4) :x+(y +z —4)—4:x+ y+z-8 :(ny)Dz, pentru orice numere 3
reale x,y si z, deci legea de compozitie ,,[1” este asociativa P
3. | (1m2m)0(40506)=(-2)07 = 3p
= 24+7-4=1>0 2p
4. x e Ox =3x-8, (x+1)Dx:2x—3 , pentru orice numar real x 2p
3x—-8=2x-3, de unde obtinem x =5 3p
5. | 42" =4% +2* -4, pentru orice numir real x 2p
4*+2°-6=0 < (ZX —2)(2" +3) =0, de unde obtinem x =1 3p
6. s 1 2, 1 . <
X +—2 -4>2-2 = x +—2 —2 20, pentru orice numar real nenul x 2p
X X
? 1
(x ——j >0, deci x° D—2 > -2, pentru orice numar real nenul x 3p
X X
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SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
1. 1 0
detA =), 1‘:1[@—1)—0[1: 3p
=-1-0=-1 2p
A=t 0 2
“lo 1 P
1 0 .
Cum B[B= 0 1 ,obtinem ALA-B[B=0, 3p
3- 1 - X 0 . 2 . =
AA-xI, = 0 1 , deci det (A [A- xlz) = (1 - x) , pentru orice numar real x 3p
-Xx
(1 —x)2 =0, de unde obtinem x =1 2p
4. -x -
A-B-xl, =[ i ] , pentru orice numdr real x 3p
-X
-x 2 -2 2 .
= , de unde obtinem x =2 2p
1 —x 1 =2
5. 2a a . 2 . .
a (A + B) = , deci det(a (A + B)) =—6a", pentru orice numar real a 3p
a —2a
—64° =-6, de unde obtinem a =-1 sau a =1 2p
6. | A'=A=X=AB 3p
X = b2 2
13 P
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Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)

Matematica M_pedagogic

Varianta 1
Filiera vocationald, profilul pedagogic, specializarea invatator-educatoare
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
THEMA 1 (30 Punkte)
5p | 1. Zeige, dass \/E +@ -4/169 =0.
5p | 2. Gegeben sind die Funktionen f:R - R, f(x):2x+2, und g:R - R, g(x):x2 +2.
Bestimme die natiirlichen Zahlen n so, dass f (n) >g (n) .
5p | 3. Lose in der Menge der reellen Zahlen die Gleichung 2 +1log; (2x - 1) =log; 27.
5p | 4. Der Preis eines Gegenstandes ist 150 Lei. Bestimme den Preis des Gegenstandes nach zwei
aufeinanderfolgenden Teuerungen um je 20% .
5p | 5. Gegeben sind die Punkte A(0,4) und M (3,6) in dem kartesischen Koordinatensystem xOy.
Bestimme die Koordinaten des Punktes B, wobei der Punkt M die Mitte der Strecke ABist.
Sp | 6. Zeige, dass ﬁ B8in 60° —L [¢os 30°[dos 60° = l .
2 V3 2
THEMA 11 (30 Punkte)
Man definiert in der Menge der reellen Zahlen die Verkniipfung xOy =x+y—4.
5p | 1. Zeige, dass 2 D(—Z) =—4.
5p | 2. Zeige, dass die Verkniipfung ,, [’ assoziativ ist.
S5p | 3. Zeige, dass 123040506 >0.
5p | 4. Bestimme die reelle Zahl x so, dass x [lx[lx = (x + 1) Cx.
5p | 5. Lose in der Menge der reellen Zahlen die Gleichung 4% [2° =2.
5p | 6. Zeige, dass x? D% > -2, fiir jede reelle, von Null verschiedene Zahl x.
X
THEMA III (30 Punkte)
. . . 1 0 1 2 1 0 00
Gegeben sind die Matrizen A = , B= , I = und O, = .
1 -1 0 -1 0 1 0 0
S5p | 1. Zeige, dass detA=-1.
5p | 2. Zeige, dass ALA-B[B=0,.
5p | 3. Bestimme die reelle Zahl x so, dass det(A A - x12) =0.
. . -2 2
5p | 4. Bestimme die reelle Zahl x so, dass A— B -xl, = ) 5
5p | 5. Bestimme die reellen Zahlen a so, dass det (a (A + B)) =-6.
5p | 6. Losein A4 (R) die Gleichung ALX =B.
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Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)

Matematica M_pedagogic

Varianta 1
Filiera vocationald, profilul pedagogic, specializarea invatator-educatoare
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. FELADATSOR (30 pont)
5p | 1. Igazolja, hogy V25 +/64 -/169 =0.
Sp | 2. Adott az f:R - R, f(x)=2x+2, ésa g:R - R, g(x)=x2 +2 fiiggvény. Hatdrozza meg
azokat az n természetes szdmokat, amelyekre f (n) 2g (n) .
5p | 3. Oldja meg a val6s szdmok halmazén a 2 +1log;, (2x - 1) =log; 27 egyenletet!
S5p | 4. Egy targy 4ra 150 lej. Hatarozza meg a targy arat két egymast kovetd 20% -os aremelés utan!
Sp | 5. Az xOy derékszogli koordindta-rendszerben adott az A(0,4) ésaz M (3,6) pont. Hatdrozza meg
a B pont koordinatdit tudva azt, hogy az M pont az AB szakasz felezépontja!
5p | 6. Igazolja, hogy £ Bin 60° L [¢os 30°[dos 60° = 1 .
2 NE) 2
II. FELADATSOR (30 pont)
A val6s szamok halmazdn értelmezziik az x Oy = x + y —4 miiveletet.
5p | 1. Igazolja, hogy 2 D(—Z) =—4.
5p | 2.Igazolja, hogy a ,,[1’ miivelet asszociativ!
Sp | 3. Igazolja, hogy 1R BAOST6>0.
Sp | 4. Hatdrozza meg azt az x valds szamot, amelyre x [lx Ox = (x + 1) Ux.
Sp | 5. Oldja meg a valds szdmok halmazan a 4* [2* =2 egyenletet!
5p | 6. Igazolja, hogy x2 D% > -2, barmely z€rotdl kiilonbdzd x valds szam esetén!
X
III. FELADATSOR (30 pont)
1 0 1 2 1 0), 0 0y .
Adottak az A= , B= , I = €s O, = matrixok.
1 -1 0 -1 0 1 0 0
5p | 1. Igazolja, hogy detA=-1.
5p | 2. Igazolja, hogy ACA-B[B=0,.
5P | 3. Hatdrozza meg azt a valés x szdmot, amelyre det (A LA —x/ 2) =0.
-2 2
5p | 4. Hatdrozza meg azt az x valds szdmot, amelyre A—B—x[, = ] 5
Sp | 5. Hatdrozza meg azokat az a valés szdmokat, amelyekre det(a (A + B)) =-6.
5p | 6. Oldja meg az A4, (]R) halmazon az AKX = B egyenletet!
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Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)

Matematica M_pedagogic

Varianta 1
Filiera vocationald, profilul pedagogic, specializarea invatator-educatoare
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL I (30 de puncte)
5p | 1. Aratati ci /25 ++/64 —/169 =0.
5p | 2. Se considera functiile f:R - R, f(x) =2x+2, s1 g:R-R, g(x) =x’+2. Determinati
numerele naturale n pentru care f (n) =g (n) .
5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 2 +logs (Zx - 1) =log;27.
5p | 4. Pretul unui obiect este de 150 de lei. Determinati pretul obiectului dupa ce se scumpeste de doud
ori, succesiv, cu cite 20% .
5p | 5.1n reperul cartezian xOy se considerd punctele A(0,4) si M (3,6). Determinati coordonatele
punctului B, stiind ca punctul M este mijlocul segmentului AB.
5p | 6. Aritati ci ﬁBin 60° —— [2os 30°[Zos 60° = .
2 NE) 2
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie xUy =x+y—4.
Sp | 1. Aratati cd 200(-2) =—4.
Sp | 2. Aratati ca legea de compozitie ,, [1” este asociativa.
Sp | 3. Aratatica 1[2[BAOS06>0.
5P | 4. Determinati numirul real x pentru care x [lx [lx = (x + 1) Ux.
Sp | 5. Rezolvati In multimea numerelor reale ecuatia 4™ [(12* =2.
5p | 6. Aratati ca x2 DL2 = -2, pentru orice numar real nenul x.
X
SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
. . 1 0 1 2 1 0) . 0 0
Se considera matricele A = , B= , I = si O, = .
1 -1 0 -1 01 0 0
Sp | 1. Aratati ca detA=-1.
Sp | 2. Arétati ca AA-B[B=0,.
5P | 3. Determinati numirul real x pentru care det(A [(A- xIZ) =0.
o -2 -2
5p | 4. Determinati numarul real x pentru care A-B-xI, = 1 5
3P | 5. Determinati numerele reale a pentru care det(a (A + B)) =-6.
5p | 6. Rezolvatiin A4 (]R) ecuatia A[X =B.
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Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)

Matematica M_pedagogic

Varianta 1
Filiera vocationald, profilul pedagogic, specializarea invatator-educatoare
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
3ABJAHHA 1 (30 6axiB)

Sp

5p

Sp

5p
Sp

5p

1. JTokaskits, mo 25 ++/64 =169 =0.

2. Posrmsimarotes  dyskmii f iR - R, f(x) =2x+2 1 g:R-R, g(x) =x>+2. 3uaiigits
HaTypajJbHI YUCIa n I AKUX f (n) 2g (n) .

3. Y MHOKMHI JiHCHUX 4YKceN PO3B’SIKITh PiBHAHHA 2 +log; (2x - 1) =log; 27.

4. Llina ToBapy 150 neit. 3HaiIiTh LiHY TOBapy MicJIsA ABOX MOCHTIJOBHUX NOAOpokYaHb Ha 20% .

5.V nexaptoBomy penepi xOy posrmsnarors Touku A(0,4) i M (3,6). 3Haiinits KoopaMHATH TOUKH

B 3Harouy, o Touka M cepeanHa Biapizka AB.

6. JloKaxiTh, 1110 ? [din 60° —L [¢os 30°[dos 60° =% .

NG

3ABJIAHHS IT (30 6aais)

Sp
Sp
Sp
Sp

Sp

5p

Ha MHOXWHI JifiCHUX YrCel 3a1al0Th 3aK0H KoMro3uIii x dy =x+y—4.
1. JToxaxiTs, 1o 2 D(—Z) =—4,
2. JIoKaxiTh, 110 3aKOH KOMIO3HUIIii ,, (I’ € acomiaTuBHUM.

3. Jloxaxith, mo 1021341506 >0.

4. 3HaiiniTe nificae uncno x ajs akoro x [x [y = (x + 1) Ux.
5. Y MHOKHHI TiMCHUX YKces po3B’suKiTh piBHAHHES 4% (12 =2.

. 1 -
6. JJokaxiTs, 1110 x? D—2 > =2, 1is OyAb-IKOT0 HEHYJIHOBOTO JIICHOTO YUCIIA X .
X

3ABJAHHS 11T (30 Gauis)

Sp
Sp

5p

5p

Sp

Sp

I VO (U2 (10 (00
aHO MaTpHUIl A = , B= 1, = io,= )
Tt 1 -1 0 -1) 2 lo 1) o o

1. JokaxiTh, mo detA=-1.

2. Jloxaxite, mo ALA-B[B=0,.

3. Busuaure aiiicae uncno x i sikoro det(AA—xI,)=0.

-2 -2
4. Buznaure gilicHe uucio x Uit skoro A— B —xl, :( ] 2] .

5. 3HaiiniTe TiMCHI YKMCIa a I SKUX det(a (A + B)) =-6.

6.V A1 (R) PO3B’sIKITh piBHSIHHSI ALK =B.
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Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat
BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
* Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.
* Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.
* Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finali se calculeaza prin impirtirea la zece a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
L 4-6/3+3(243-1)=4-6J3+613-3= 3p
=4-3=1 2p
2. | 5a-3=2a+3 3p
a=2 2p
3. | 22+ =20 de unde obtinem 2x+4=0 3p
x=-2 2p
4. | Cifra zecilor se poate alege iIn 4 moduri 2p
Pentru fiecare alegere a cifrei zecilor, cifra unitatilor se poate alege in cate 3 moduri, deci
sunt 4 [3 =12 numere 3p
5.\ m (2,1), de unde obtinem MO = J5 3p
MC =+/5, deci MO =MC 2p
6. | m_1 . ﬂ_\/g 7T_\/§
sin—=—, sin—=—, coOS— =— 3p
6 2 3 2 6 2
g7 =2d 2B B 2p
6 2 2 2
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
1.a) 3 2 3 2
A(0) = =det(A(0)) = =30-20= 3
=7 7| ealao)<]] ] b
=3-2=1 2p
b) a —2a
Ala)-A(0)= 2
(@-40)=( £ ] »
a 0 1 0
A(0)dA(a)-A(0))= = =al,, pent i a 1 3
( ) IZQ (a) ( )) (O a] a(O 1] al, , pentru orice numdr real « p
) 2 2 - -
3+ 2-2 3-3a 2-2a
A(az): “ a , A(az)—aA(a)= 2p
1-a*> 1+3d° I—a l-a
det(A(a2) - aA(a)) = 3(1 - a)2 - 2(1 - a)2 = (1 - a)2 =0, pentru orice numar real a 3p
2a) | 002=07 -4 +302%= 3p
=0-0+12=12 2p
b) (Zx) ox=-x2, pentru orice numar real x 2p
—x> = —1, de unde obtinem x=-1 sau x =1 3p
Proba scrisa la matematica M_st-nat Varianta 1
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) | mon=m?—mn-3mn+3n>= (m - n)(m - 3n) , pentru orice numere Intregi m $i n 2p
(m - n) (m - 3n) =3 si, cum m si n sunt numere intregi cu m<n, obtinem perechile 3
(~4.-1) si (0.1) P

SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
La) 4x? —(4x-4)2x
fr (X) = ( 7 ) — 3p
X
4x(2-x) 4(2-x
— (4 ): ( - ),)CD(O,+°°) 2p
X X

b) -

lim f(x)= lim [5+4x24}: lim [5+f-iz):5 3p
X — +oo X — +o00 X X — +o00 X X
Dreapta de ecuatie y =5 este asimptota orizontala spre +co la graficul functiei f 2p

| f '(x) =0 < x=2; pentru orice xD[l,Z], f’(x) =0= f este crescatoare pe [1, 2] si pentru

. iy 2p
orice xD[Z, +00), f'(x) <0= f este descrescdtoare pe [2, +00)
f(l) =5, f(2):6 si lim f(x) =35, deci SSf(x)S6, pentru orice xD[1,+00), de unde
X — too
3p
obtinem |f(x) - f(y)| <1, pentru orice x,y D[l, +00)
2.a)| 2 2
I(f(x)—4lnx)dx:j3x2dx:x3 = 3p
1
1 1
=8-1=7 2p
b) | e e e ' e e
Ix(f(x)—3x2)dx:I4xlnxdx:I(2x2) Inxdx=2x*Inx| —x*| = 3p
1 1 1 1 1
=22 -0-e? +1=€? +1 2p
| F(x)=f(x)=F'(x)= f(x), x0(0.+) 2p
Ve Ve FANe_(Be+2)’ =3 _(3e-1)(3e+5)
J 7P (ar= (5 (ae= 0 BRI S B =
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Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat

Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
THEMA 1 (30 Punkte)

Sp
Sp

Sp
Sp

Sp

Sp

1. Zeige, dass 4 —6\/5 + 3(2\/3 —1) =1.
2. Gegeben sind die Funktionen f:R - R, f (x) =5x-3und g:R-R, g (x) =2x+3. Bestimme
die reelle Zahl a so, dass f(a) =g (a) .

3. Lose in der Menge der reellen Zahlen die Gleichung 2233 =1,
4. Bestimme wie viele natiirliche zweistellige Zahlen mit verschiedenen Ziffern kann man mit den

Ziffern aus der Menge A :{3,4,5,6} bilden.

5. Gegeben sind die Punkte A(4,0), B(O,Z), C (3,3) in dem kartesischen Koordinatensystem xQOy
und M die Mitte der Strecke AB. Zeige, dass die Strecken MO und MC gleiche Lingen haben.

T
6. Gegeben ist E(x) =2sin xsin 2x —cos x ,wobei x eine reelle Zahl ist. Zeige, dass E(gj =0.

THEMA 1I (30 Punkte)

Sp
Sp

5p

) ) ) 1 0 3+a 2-2a ) ) )
1. Gegeben sind die Matrizen I, = 0 1 und A(a) = | L+3g )’ wobei a eine reelle Zahl ist.
-a a

a) Zeige, dass det(A(O)) =1.
b) Zeige, dass A(O) [ﬂA(a) - A(O)) =al,, fiir jede reelle Zahl a .
¢) Beweise, dass det (A(az) - aA(a)) =0, fiir jede reelle Zahl a .

2. Auf der Menge der reellen Zahlen definiert man die Verkniipfung xoy = x? - 4xy + 3y2 .

5p | a) Zeige, dass 002 =12.
5p | b) Bestimme die reellen Zahlen x so, dass (2x) ox=-1.
5p | ¢) Bestimme die Paare (m,n) von ganzen Zahlen, mit m <n, so, dass mon =3.
THEMA 111 (30 Punkte)
1. Gegeben ist die Funktion £ : (0,+e0) - R, f(x)=5+ 4); - 1
5p | a) Zeige, dass f '(x) =4(2—3—x)’ xD(O, +00).
X

Sp
Sp

b) Bestimme die Gleichung der horizontalen Asymptote gegen +c an das Schaubild der Funktion f .
c) Beweise, dass |f (x) -f (y)| <1, fiiralle x,y D[l, +00).

2. Gegeben ist die Funktion f: (O, +00) -R, f (x) =3x* +4Inx.
2

5p | a) Zeige, dass I(f (x)—41n x)dx =7.
1
5p | b) Zeige, dass J.x(f (x) —3x2)dx =e? +1.
1
Je -
5p | ¢) Beweise, dass I f(x)F"(x)dx :&2(36*‘5), fir jede Stammfunktion F:(0,+c) - R der
Funktion f .
Proba scrisa la matematica M_st-nat Varianta 1
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Examenul national de bacalaureat 2023

ProbaE. ¢)
Matematica M_gst-nat

Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
*  Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
PRIMO QUESITO (30 punti)
Sp | 1. Dimostrate che 4 63+ 3(2\/5 —1) =1.
5p | 2. Si considerano le funzioni f:R - R, f (x) =5x-3e g:R-R, g (x) =2x+3. Determinate il

Sp
Sp

Sp

Sp

numero reale a per il quale f (a) =g (a) .

3. Risolvete nell’insieme dei numeri reali I’equazione 22¥* 3 =,
4. Determinate quanti numeri naturali, di due cifre diverse fra loro, possono essere formati con le cifre
dell’insieme A ={3,4,5,6}.

5. Nel riferimento cartesiano xQOy si considerano i punti A(4,0), B(O,Z), C (3,3) ed M il punto

medio del segmento AB. Dimostrate che i segmenti MO ed MC hanno lunghezze uguali.

. . . . . T
6. Si considera E (x) =2sinxsin2x —cosx, con x numero reale. Dimostrate che E(gj =0.

SECONDO QUESITO (30 punti)

5p
Sp

Sp

Sp
Sp

5p

3+a 2-2a

10
1. Si considerano le matrici 1, = ed A(a) =
0 1 l-a 1+43a

\J , CONn a Numero reale.

a) Dimostrate che det (A(O)) =1.
b) Dimostrate che A(O) EﬂA(a) - A(O)) =al,, per qualunque numero reale a .

¢) Dimostrate che det (A(az) - aA( a)) =0, per qualunque numero reale « .

2. Nell’insieme dei numeri reali & definita la legge di composizione xo y = x> —4xy +3y?.
a) Dimostrate che 002 =12.
b) Determinate i numeri reali x per i quali (2x) ox=-1.

¢) Determinate le coppie (m,n) di numeri interi, con m<n, per le quali mon =3.

TERZO QUESITO (30 punti)

Sp

Sp
Sp

Sp

Sp

4x -4

xZ

1. Si considera la funzione f : (0, +00) >R, f (x) =5+

a) Dimostrate che f'(x) :4(2—3_)6), xD(O, +00).
X

b) Determinate I’equazione dell’assintoto orizzontale verso +oo al grafico della funzione f .
¢) Dimostrate che |f (x) -f (y)| <1, per qualsiasi x,y D[l, +00) .

2. Si considera la funzione f : (O, +00) >R, f (x) =3x* +4Inx.

2
a) Dimostrate che I(f (x)-4In x)dx =7.
1

e
b) Dimostrate che jx(f (x) —3x2)dx =e? +1.
1
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Ve _(3e=1)(3¢+5)

5p | ¢) Dimostrate che I f (x)F "(x) dx 5 , per qualunque primitiva F :(0, +00) - R della
1

funzione f .
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Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat

Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
L. FELADATSOR (30 pont)

Sp

Sp

Sp
Sp

Sp

Sp

1. Igazolja, hogy 4 - 63 + 3(2\/3 - 1) =1.
2. Adottak az f:R - R, f(x) =5x-3é g:R - R, g(x) =2x+3 fiiggvények. Hatdrozza meg
azt az a valds szdmot, amelyre teljesiil az f (a) =g (a) egyenldség!

3. Oldja meg a valds szamok halmazén a 22¥ 3 = egyenletet!
4. Hatarozza meg azt, hogy az A={3,4,5,6} halmaz elemeinek felhaszndldsdval hany darab,

kiilonboz6 szamjegyekbdl allo kétjegyli természetes szam képezhetd!
5. Az xOy derékszogli koordinata-rendszerben adottak az A(4,0), B(O,2), C (3,3) pontok, valamint
az AB szakasz M felezOpontja. Igazolja, hogy az MO és MC szakaszok egyenld hosszisdgiak!

6. Adott az E (x) =2sin xsin 2x —cos x kifejezés, ahol x valds szdm. Igazolja, hogy E (%Tj =0.

II. FELADATSOR (30 pont)

5p
5p

Sp

Sp
5p

5p

1 0 3+a 2-2a .
1. Adottak az I, = és A(a) = matrixok, ahol a valds szam.
0 1 l1-a 1+3a

a) Igazolja, hogy det(A(O)) =1.

b) Igazolja, hogy A(O) [GA(a) —A(O)) =al,, barmely a valds szdm esetén!

¢) Bizonyitsa be, hogy det (A(az) - aA(a)) 20, barmely a valds szam esetén!
2. A valds szamok halmazén értelmezziik az xoy = x? - 4xy+3 y2 miiveletet.

a) Igazolja, hogy 002 =12.

b) Hatdrozza meg azokat az x valds szdmokat, amelyekre teljesiil a (2x) ox=-1 egyenldség!

¢) Hatdrozza meg azokat az (m,n) , m<n,egész szampdrokat, amelyekre mon =3.

III. FELADATSOR (30 pont)

Sp
Sp
Sp

Sp

Sp

1. Adott az f:(0,+00) - R, f(x):5+4x2
X

fliggvény.

4(2-
a) Igazolja, hogy f'(x) =¥, x0(0,+00).
X
b) Hatdrozza meg az f fiiggvény grafikus képe vizszintes aszimptotdjanak egyenletét a +oo felé!
¢) Bizonyitsa be, hogy |f(x) -f (y)| <1, barmely x,y D[l, +00) esetén!

2. Adottaz f: (0, +00) - R, f(x) =3x* +4Inx fliggvény.

2
a) Igazolja, hogy I(f (x)— 41n x) dx=17.
1

b) Igazolja, hogy Ix(f(x) —3x2)dx =e? +1.
1
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Je _
=&2(36+5)’ az f fliggvény barmely F:(O, +°°) - R

5p | ¢) Bizonyitsa be, hogy J f(x)F"(x)dx
1
primitivje esetén!
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Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat

Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
*  Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL I (30 de puncte)

Sp

Sp

Sp
Sp

Sp

Sp

1. Ardtati ca 4- 643 +3(23 -1) =1,
2. Se considera functiile f:R - R, f(x) =5x-3si g:R-R, g (x) =2x+3. Determinati numarul real
a pentru care f (a) = g(a) .

3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 2233 =1,

4. Determinati cite numere naturale, de doud cifre distincte, se pot forma cu cifre din multimea
A={3,4,5,6}.

5.1n reperul cartezian xQOy se considerd punctele A(4,0), B(O,Z), C (3,3) si M , mijlocul segmentului
AB . Aratati ca segmentele MO si MC au lungimile egale.

S . . < SRR m
6. Se considerd E (x) =2sinxsin2x —cosx, unde x este numar real. Aratati ca E [gj =0.

SUBIECTUL al I1-lea (30 de puncte)

Sp
5p

5p

Sp
Sp

5p

3+a 2-2a

1 0
1. Se considera matricele I, = si A(a) =
0 1 I-a 1+43a

] ,unde a este numar real.
a) Ardtati ci det(A(0))=1.

b) Aratati ca A(O) [ﬂA(a) - A(O)) =al,, pentru orice numar real a .

¢) Demonstrati ca det (A(az) - aA(a)) =0, pentru orice numar real « .

2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie xo y = x> —4xy +3y°.
a) Arataticd 002=12.

b) Determinati numerele reale x pentru care (2x) ox=-1.

¢) Determinati perechile (m,n) de numere intregi, cu m <n, pentru care mon =3.

Sp

SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
1. Se considerd functia f:(0,+0) -~ R, f(x)=5+ 4x;4 :
X
a) Aratati ca f'(x) =4(2—3—x)’ xl](O, +oo).
x

Sp
Sp

Sp

b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre +oo la graficul functiei f .
¢) Demonstrati ca |f (x) -f (y)| <1, pentru orice x,y D[l, +00).

2. Se considera functia f: (O, +00) - R, f(x) =3x* +4Inx.
2

a) Aratati cd [(f (x)=4Inx)dx=7.
1

e

5p | b) Aratati ci [x(f(x)=32%)dv=e? +1.
1
Je -
5p | ¢) Demonstrati ca J. f(x)F"(x)dx :&2(3“-5), pentru orice primitiva F:(0,+) - R a functiei f .
1
Proba scrisa la matematica M_st-nat Varianta 1

Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

Pagina 1 din 1



Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2023
ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat
Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
¢ Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

3ABJAAHHSA 1 (30 6axiB)
Sp | 1. Jokaxits, mo 4 —6\/5 + 3(2\/5 —1) =1.

5p | 2. Posrnapators Qynkmii f:R - R, f(x) =5x-31 g:R > R, g(x) =2x+3. 3gaiiniTe ailicue
YUCIO a AJIA AKoro f (a) = g(a).

5p | 3. Y MHOXuHI AiiicHuX uncen poss’sukith pismsums 22 23 =1.

5p | 4. 3HaiiniTe cKinkkM IBOIM(POBUX PI3HUX HATypaIbHUX 4YUCE] MOXKHA YTBOPUTH 3 LudpaMu
MHOXXHUHH A :{3,4,5,6} .

5p | 5.V nexaptoBomy pemepi xOy pO3MIAAAaOTh TOYKU A(4,0), B(O,Z), C(3,3) i M - cepenuna
Bizpizka AB. Jlokaxith, mo Biapizku MO i MC MaioTh OJJHAKOBI IOBXKHHHU.

. . . . T
Sp | 6. [lano E(x) =2sinxsin2x —cosx, e x - AiiCHE YuCio. JOKaxXiTh, IO E(Ej =0.

3ABJAHHS 11 (30 6aniB)

LI - 1 0 'A( ) 3+a 2-2a .
. JJAHO MaTpHUIll = 1 a)= , A€ - JIMCHC YUCJIO.
N l—q 1+3q) 79774

5p | a) JlokaxiTs, mo det(A(O)) =1.

5p | b) doxaxiTs, mo A(O) EGA(a) - A(O)) =al,, s O6yab-sAKOro AiCHOTO YUcIa a .
5p | ¢) Hokaxirs, mo det (A(az) - aA(a)) >0, g OyIb-SIKOTO JIHCHOTO YKcia a .

2. Ha MHOKHHI JiHiCHHX YHCIIaX 3aal0Th 3aKOH KOMIIO3HILi xo y = x> —dxy +3y2.
5p | a) JlokaxiTh, mo 002=12.

Sp | b) Busnaure gificHi unciia x Ui SKUX (2x) ox=-1.

5p | ¢) Buznaure mapu (m,n) LUTHX YUCET, € M <n, IS IKUX mon =3.

3ABJIAHHSI 11T (30 6axiB)
1. Posrnspatots pyHKIiO f ! (O, +00) -R, f (x) =5+ 4x;4 .
X
5p | a) Jlokaxite, mo f '(x) :4(2—3_)6), xD(O, +oo).
X

5p | b) Hanumite piBHSHHSA TOPH30HTAIBHOT ACHMITOTH O +oo JUIA Tpadika GyHKIil f .
5p | ¢) Jokaxirs, mo |f(x) —f(y)| <1, nst Oyap-KOTO X, Yy D[l, +00).

2. Po3misaiarote GyHKIIO f (O, +00) >R, f (x) =3x> +4Inx.

2
Sp | a) JlokaxiTs, mo j(f (x)—41n x)dx =7.
1

5p | b) JokaxiTs, 1o Jx(f(x)—_?,xz)dx =2 +1.
1

Je
3e—1)(3e+5
5p | ¢) HokaxkiTs, mo I f(x)F"(x) dx:wz(e), anst Gyab-sKoi mepBicHOi F :(0, +oo) SR s
1
byHKLUii f .
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Proba E. ¢)
Matematica M_tehnologic

BAREM DE EVALUARE $I DE NOTARE

Varianta 1

Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse, toate calificarile profesionale;
profilul tehnic, toate calificarile profesionale

* Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.

* Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.

* Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finali se calculeaza prin impirtirea la zece a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
1.
el sl »
2) 2 2 2
9 1
=——-—=4 2
2 2 P
2. f (a) =a+2 2p
a+2=6,de unde obtinem a =4 3p
3. 2x+1=9 3p
x =4, care convine 2p
4. | Multimea A are 23 de elemente, deci sunt 23 de cazuri posibile 2p
In multimea A sunt 14 numere n care verific inegalitatea n>10, deci sunt 14 cazuri
favorabile, de unde obtinem p = 14 3p
23
5. -1+1 .. .
Xy = =0, unde punctul M este mijlocul segmentului AB 3p
2+6
Yy = T =4 2p
6- | AB=\/BC?-AC? =\2 3p
AB =AC, deci triunghiul ABC este isoscel 2p
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
l.a) 3 2
detA= =30-202= 3p
2 1
=3-4=-1 2p
b)ZBA—08 3 2) (3 6)_ 3
18 4) (2 1) e 3) P
o I e 2
2 1 P
O peac=(2 8 a2 3
s o4) " T2 3 P
1 . . 9 -14
X :—(B + 2C) [A", de unde obtinem X = 2p
2 0 2
2.0) | 54=(5-4)(4-4)+4= 3p
=10+4=4 2p
Proba scrisa la matematica M_tehnologic Varianta 1
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Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse, toate calificarile profesionale; profilul tehnic,
toate calificarile profesionale
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b) | x[6=2x—4, pentru orice numar real x 3p
2x—4=06x, de unde obtinem x =-1 2p

c) 4 1 o
—=4 (n —4) +4>4 - | —-1 (n —4) >0, unde n este numar natural nenul 2p

n n
Cum n este numar natural nenul, obtinem n=2 si n=3 3p
SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)

La) | ri(x) =32 +602x-15= 3p
=327 +12x-15=3(x* +4x-5), xOR 2p
b) | f'(x)=0 = x=-5 sau x=1 2p

f '(x) >0, pentru orice x[J (—00, —5] ,deci f este crescatoare pe (—00, —5] , f '(x) <0, pentru
orice xl][—S,l], deci f este descrescatoare pe [—5,1] si f '(x) =0, pentru orice xD[1,+00), 3p

deci f este crescdtoare pe [1,+00)

c) ' 2 _
£(x)=3(2x+4), xOR. deci fim L) o X HAXTS o 2ed 3p
xov0 ¥ f(x)  xotw et (2x+4)  x-+we (2x+6)
2
=1 =0
X—lvrf‘lwe (2x+8) 2p
2.a) | 1 1
I(x+9)[f(x)dx=j$xdx=4x2 = 3p
0 0 0
=4-0=4 2p
b) | 6 6 6 ! 6
1 1 (x+9)
— dx = dx = dx =1 9)| =
'I[lezf(x) * !‘x+9 !‘ x+9 * n(x+ )1 ®
=1n15—1n10=1n% 2p
|3 3 5.2 3 3 3
[r(?)ax=] ix deSI(l— 29 jdeSx 8 arcteX| =24-67 3p
0 0 X~ +9 oL x"+9 o 3 310
24—67726(4+a77) , de unde obtinem a =-1 2p
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Examenul national de bacalaureat 2023
Proba E. ¢)
Matematica M_tehnologic
Varianta 1

Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificdrile profesionale; profilul resurse, toate calificdrile profesionale;
profilul tehnic, toate calificarile profesionale

¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi zece puncte din oficiu.

* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

THEMA 1 (30 Punkte)
S5p | 1. Zeige, dass 3EE1+1]—1—4
p * g ) 2 2 .
5p | 2. Gegeben ist die Funktion f:R - R, f (x) =x+2. Bestimme die reelle Zahl a so, dass f (a) =6.
Sp | 3. Lose in der Menge der reellen Zahlen die Gleichung log, (2x + 1) =log,9.
5p | 4. Berechne die Wahrscheinlichkeit, dass eine gewdhlte Zahl n aus de Menge A :{ 1,2,3,..., 23} , die
Ungleichung n =10 erfiillt.
5p | 5. Gegeben sind die Punkte A(—l, 2) und B (1,6) in dem Kkartesischen Koordinatensystem xQOy
Bestimme die Koordinaten der Mitte der Strecke AB .
5p | 6. Gegeben ist das Dreieck ABC, rechtwinklig in A, mit AC = V2 und BC=2. Zeige, dass das
Dreieck ABC gleichschenklig ist .
THEMA 11 (30 Punkte)
. . ) 3 2 0 4 -1 2
1. Gegeben sind die Matrizen A = , B= und C = .
2 1 4 2 2 1
5p | a) Zeige, dass detA=-1.
5p | b) Zeige, dass 2B-A=3C.
5p | ¢) Bestimme die Matrix X 0.4 (R) so,dass 2X [A=B+2C.
2. Auf der Menge der reellen Zahlen definiert man die Verkniipfung x Uy = (x - 4)( y-— 4) +4.
Sp | a) Zeige, dass 5004 =4.
5p | b) Bestimme die reelle Zahl x so, dass x[16 =6x.
4
5p | ¢) Bestimme die natiirlichen, von Null verschiedenen Zahlen » so, dass —[ln >4 .
n
THEMA III (30 Punkte)
1. Gegeben ist die Funktion f:R — R, f(x)=x" +6x> —=15x+9.
5p | a) Zeige, dass f'(x) = 3(x2 +4x —5) , xOR.
5p b) Bestimme die Monotonieintervalle der Funktion f .
5p | ¢) Zeige, dass lim M =0.
X — +00 eXfu(x)
2. Gegeben ist die Funktion f: (—9,+0°) - R, f(x) = ng .
X
1
Sp | a) Zeige, dass j(x +9) of (x) dx=4.
0
°1 3
Sp | b) Zeige, dass | — x)dx=In—.
p | b) Zeig {8)6 0¥ (x) .
3
Sp | ¢) Bestimme die reelle Zahl a so, dass jf (xz)dx = 6(4 + alT) .
0
Proba scrisa la matematica M_tehnologic Varianta 1
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Filiera

Examenul national de bacalaureat 2023
Proba E. ¢)
Matematica M_tehnologic
Varianta 1
tehnologica: profilul servicii, toate calificdarile profesionale; profilul resurse, toate calificdrile profesionale;

profilul tehnic, toate calificarile profesionale
¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

I. FELADATSOR (30 pont)
. 1) 1
5p | 1. Igazolja, hogy 3 Eﬁl +§j —5 =4.
Sp|2. Adott az f:R - R, f (x) =x+2 filiggvény. Hatdrozza meg azt az a valds szdmot, amelyre
f(a)=6.
5p | 3. Oldja meg a log, (2x + 1) =log,; 9 egyenletet a valds szdmok halmazdn!
5p | 4. Sz4mitsa ki annak a valészintiségét, hogy az A :{1, 2,3, ..., 23} halmaz véletlenszeriien kivalasztott
n eleme teljesitse az n 210 egyenldtlenséget!
5p | 5. Az xOy derékszogli koordinata-rendszerben adottak az A(—1,2) és B(1,6) pontok. Hatdrozza meg
az AB szakasz felezOpontjidnak koordinatait!
Sp | 6. Az A-ban derékszogli ABC hiaromszogben AC = J2 és BC=2. Igazolja, hogy az ABC
haromszog egyenld szarud!
II. FELADATSOR (30 pont)
3 2 0 4 -1 2 .
1. Adottak az A = , B= és C= matrixok.
2 1 4 2 2 1
5p | a) Igazolja, hogy detA=-1.
5p | b) Igazolja, hogy 2B—-A=3C.
Sp | ¢) Hatdrozza meg azt az X 0. A% (R) matrixot, amelyre 2X [A=B+2C.
2. A val6s szamok halmazéan értelmezziik az x Oy = (x - 4)( y- 4) +4 miiveletet.
Sp | a) Igazolja, hogy 504 =4.
5p | b) Hatdrozza meg azt az x valds szdmot, amelyre x 16 =6x .
4
5p | ¢) Hatdrozza meg azokat a nullatdl kiilonb6z6 n természetes szaimokat, amelyekre —[n >4 .
n
III. FELADATSOR (30 pont)
1. Adottaz f:R - R, f(x) =x° +6x% —15x+9 fuggvény.
5p | a) Igazolja, hogy f'(x)= 3()62 +4x -5) , xOR.
5p | b) Hatdrozza meg az f fliggvény monotonitdsi intervallumait!
5p | ¢) Igazolja, hogy lim f—(x) =0.
X o 400 €an(x)
2. Adott az f:(—9,+0°) - R, f(x) = 8:C fiiggvény
X
1
5p | a) Igazolja, hogy I(x + 9) LF (x) dx=4.
0
1 3
Sp | b) Igazolja, ho — x)dx=In—.
p | b) Igazolj gyggxg‘() 5
3
5p | ¢) Hatdrozza meg azt az a valds szamot, amelyre j f (xz)dx = 6(4 + alT) .
0
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Examenul national de bacalaureat 2023
Proba E. ¢)
Matematica M_tehnologic
Varianta 1

Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificdrile profesionale; profilul resurse, toate calificdrile profesionale;
profilul tehnic, toate calificarile profesionale

¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi zece puncte din oficiu.

* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

SUBIECTUL 1 (30 de puncte)

Sp

Sp
Sp
Sp

Sp

Sp

1. Ardtati ca 3Eél+%]— =4.

1
2
2. Se considerd functia f:R - R, f (x) = x +2. Determinati numarul real a pentru care f (a) =6.
3. Rezolvati Tn multimea numerelor reale ecuatia log, (2x + 1) =log,9.

4. Calculati probabilitatea ca, alegind un numar » din multimea A:{l, 2,3, ..., 23}, acesta sa
verifice inegalitatea n=10.

5.1n reperul cartezian xOy se considerad punctele A(—1,2) si B(1,6). Determinati coordonatele
mijlocului segmentului AB.

6. Se considera triunghiul ABC, dreptunghic in A, cu AC =2 si BC=2. Aratati ca triunghiul
ABC este isoscel.

SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)

) ) 3 2 0 4\ -1 2
1. Se considera matricele A = , B= si C= .
21 4 2)° 2 1

5p | a) Aratati ca detA=-1.
5p | b) Arataticd 2B—-A=3C.
5p | ©) Determinati matricea X 0.4 (R) pentru care 2X [A=B+2C.
2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie x Uy = (x - 4) ( y- 4) +4.
Sp | a) Aratatica 504 =4.
5p | b) Determinati numarul real x pentru care x[J6 =6x.
4
5p | ¢) Determinati numerele naturale nenule n pentru care —[h >4 .
n
SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
1. Se considerd functia f:R - R, f(x) = x> +6x> —15x+9.
5p | ) Ardtati ca f'(x) =3(x? +4x-5), xOR.
5p | b) Determinati intervalele de monotonie a functiei f .

/(%)

S5p | ¢) Aratatica lim ———=0.
X — 400 ean(x)
— . 8x
2. Se considera functia f: (—9, +00) R, f (x) = 9’
X
1
5p | a) Aritati cd j(x +9)0f (x) dx=4.
0
6
5p | b) Aratati ca jitf(x)dx:lng.
1 8x 2
3
5p | ¢) Determinati numarul real a pentru care I f (x2 )dx = 6(4 + ar[) .
0
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